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ExcellenciUime Princeps . 


Aulo pofiquam de in- 
veniendis infinitis 
curvis methodum ex- 
cogitavi, me ditant i 
rem eandem iterato 
alia occurrit diluci- 
dior , ac perpulcrior y ut ajfiolet de uno in 
aliud inventum , ac de una in ali anu 
veritatem mens nottra progredi. Hanc 
tribus ab hinc menfibus excogitatam 
ne aliquantifper lateret aliosGeometria 

a Z ama* 
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amatores , quA mihi mens eft, fefkpercp 
fuit , in publicam proferre lucem decre- 
vi, contra quam nonnullorum eft inge * 
nium, pr&fertim nofbri avi, qui vel mi- 
nimum, quod fortajfis frire renturfuis 
in prACordijs abdentes premere fata- 
gunt', quemadmodum pecuniarum ava- 
ri, vtx fibi tutas divitias credentes , 
quas ipfi foh norunt : atque id ea men- 
te agunt, ne qua facilitas alijs proveni at 
ad quadam int elltgenda , qu a non fine 
magnolabore ipfi intellexi (j e ducunt. res 
faneviro inge nuo, ne du liter at o indigna ; 
*Tibi nuncupat um volo , Excellenti fi- 
me PrtncepSihoc qualecumque eft opu- 
^fculurn eadem de catefa , eodemque no- 
mine , quo primum illud , quandoqui- 
, dem gemelli videntur foetus , & conti- 
nuo ferme editi . Alajora deberem pro 
juis m me collatis )ugit er beneftctjs, pro- 
.que animi benevolentia , quam te fla - 

• 7 tam 

• % . , <. . 
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tam mihi in dies facis , meam que qua* 
lemcumque - dottrinam mirifici com - 
mendas , ficuti nuper cum 1 lluftri [fimo 
D. c Patil o Aiatihta Doria lub enti fime 
egiJli, de meis laboribus ,at que adtnye* 
tis verba faciens 5 a quo rutro in Repu* 
idka liter aria optime merito non fine \ 
admiratione, ac humanitate, qua decet , 
fuere commendata, jit hoc, quod exhi - 
^0 arrha inflar efl majorum , qua 
polliceor iD eo conatibus meis annuite j 
quicquid enim e paupere ingenio meo 
prodiverit tibi jure merito omnes acce- 
ptum referent , d quo otium omne iru 
hujujmodi res incumbendi mihi partu, 
ea qua folitus es largitate majorum^ 
tuorum munificentia amulatrict i tu 
liter atos viros, bonafque artes excolen- 
das, cujtifmodi etiam tngenij Excellen- 
ti fimum Ducem CAROLUMONE- 
RUM.C AB ANILIUM nobisgenui *, 

fii 
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Hi pra reliquis natit tuis te cum, ut it a . 
dicam, morum comitate , ac magnani- 
mitate certant em, cui fere quantum T i* 
hi debeo, ac reliqua tua domuiXs eninu , 
ut O* alij natu minores mei femper fiu- 
diofijfimi, femper que hortatores uti no - 
•vi quiddam ederem , bene mereri quan- 
tum pofient de re liter aria cupientes. 
Quamobrem ferves illos tui imitatores 
et tam, atque etiam oro, atque hoc titu- 
lo magis ames , quod bonarum artium 
amore flagrent. Vale. 


Excellentiae Tuae 

Naap.xy.Martii j 704. 


AcUiBijJimui Servus 
JBaitholomaeus Iatieri. 
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AMICE LECTOR 

O Pellam, quam tibi trado , non cu- 
pidine glorias addu&us, neque ad 
• meorum detrailorum tela retun- 
denda, Typis committere decrevi, 
fed malui methodum tribus ab hinc menfibus 
de infinitarum Curvarum feflionibus a nemi- 
ne ha&enus, quem fciam , excogitatam indi- 
care; praefertim ,quia nunc temporis omnes 
fere Geometrias amore tenentur, cui nedum, 
at reliquis etiam difciplinis nofter Excellentif- 
fimus Prorex, licet \ anis, gravibufque nego- 
tiis, tam exteris, quam totius Regni occupatus 
inter horas fuccifivas operam dare non dedi- 
gnatur. Tantoautem Principi, li haec accep- 
ta fuifle cognovero, ad alia animum appellam; 
& praecipue ad omnibus numeris abiolven- 
dum opuiculum de Aquationum conftru- 
ftione. Unum fcias velim cun&a, quae hic le- 
guntur, toto caelo ab iis , quae nuper in alio li- 
bello edidi differre , neque illa quippiam mihi 
contuliffe ad haec invenienda: propterea de iis 
ne ullum hic quidem verbum .. Vale. 
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DEFINITIONES 

- . • „ * • ■ J -i, , . , 

( Fig . I. ) •' > 


I ab aliquo puriflo-, A, in fublimi ad cir- 
cumferentiam BHC refla linea ducatur 
AB, atque in utramque partem produca- 
tur , 8c manente punflo A , convertatur 
eadem AB circa circumferentiam , que- 
ufque ad eum locum redeat , k quo coe- 
pit moveri; Superficiem B ACFE refla linea BAE deferi- 
ptam, conflanteque ex duabus (iiperficiebus BAC, E AF, 
ad verticem A inter fe aptatis, quarum utraque indefiniti 
augeri poteft, voco Conicam fuperficiem ; & quidem. 
Primam , fi circumferentia BHC hujus fit natura) , ut du- 
fla qualibet perpendiculari , vel applicata IK ad diame- 
trum BC continui proportionales fint BK,IK,KC . Haec 
autem Primus Circulus vocetur. 

Secundam ver6 Superficiem Conicam voco.fi circum- 
ferentia BHC hujus na turee fuerit , ut quadratum BK ad 
quadratum applicatae 1K eandem rationem habuerit , ac 
applicata IK ad KC . Haec autem curva Secundus circu \ 
lus vocetur. J .... 

Tertiam autem Superficiem Conicam voco, fi circum - 
ferentia BHC hujufmodi fuerit naturae , ut cubus BK. ad 
cubum applicatae IK eandem habuerit rationem , qu am 
I K ad KC. Haec autem curva Tertius Circulus voce tur. 

Quartam deni qui , Scita eodem modoin infinitum, 
voco Conicam Superficiem , fi circumferentia B HG hu- 
jus natura; fuerit, ut quadratoqitadratum-lJK ad quadra- 
toqnadratum IK eandem habuerit ratione, ac eadem ap- 
plicata I K ad AC. Haec ver6 Quartus Circulus vocetur . 

Idem dicendum, U ita fuerit BK! ad applicatam KI , uO 
quadratum Kl, ad quadrat^nKC ; vel ita cubus IK ad 

A •’ . . cubum 
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'cubum KC, vel qu^dratoqiwdfatum UCad qua^r^oquar 
dictum AC, & ita in. infinitum. 

A/ot. Vox circuli mod6 curvam,mod6 phmim curva 
inclufum ligni ficata ( . 


s C HQ L J V M. 


Q Uomodo hae curvae defcribi poflint , demonftravl 
in meo Adita; verum quia pollicitus fiim, nihil eo- 
rum, quae k me in lucemedlia funt , in medium 
allaturum, uti poterimus, ad ipfarum defcriptionem me- 
thodo h CaroloRtenaldi no. tradita initio Geometra Pro- 
moto. Qupd (l cui illa Renaldini. Methodus non arriferit,' 
non ideo ab. his, qu« mox. tradam , animum avertere de- 
bet, utpot£ qu». his curvis egeantjquandoquidem his po- 
litis ingens ad novas; curvas: detegendas campus aperi- 
tur. Quin & maximi Geometrae hoc idem fecerunt; Hud- 
denius etenim, referente Schootenio Mifcellaneorum le- 
gione 22 , Solidum feeauit, cujus genefis longi hac diffi- 
cilior exiftit: mente enim illa tantum concipi poteft , non; 
autem ad pru.xim revocari ; quod in noftris his curvis af- 
liimptis non accidit. 


I I. 

Verticem cujuslibetyoca manens punfUim A. 


Axem re&am lineam DA , qux per punftum A, 8c D„ 
centrum curvae BHC, tranfit. 

S C H O L I V M . 

• 1 / • • i 

S I curva BHC fit primus, vel planus circulus , quid fit 
centrum patet. Inreliquis verb curvis punchim in- 
telligo , quod bifariam dividit diametrum BC , ad quam. 

ordinati m applicatur IA. 5 " Co- 


s 
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i v. 

Conum autem voco figuram ABC* contentam fuperfi- 
cie plana BHCL,1 curva BHCLlnclufa, & conica fu*- 
perncie , quae inter verticem , & curvas circumfer entiara 
interjicitur. Et quidem Primam Conum voco, fi curva 
BHCL fuerit primus circulus* Secundum ver6 Conum, Ci 
curva BHC fuerit fecundus circulus. Tertium Conum , fi 
curva fuerit tertius circulus. Quartum denique Contra , 
& ita deinceps, fi eadem curva BHC fuerit Quartus cir- 
culus. 

•Y.^ 

Baptn circulum ipltirti, cujufcumque generis fit 1 

* * t 

VI. 

« t 

Conorum reftos voco, qui axes habent ad angulos re« 
Pios ipfis bafjbus. 


Sc alo nos, qui non ad refles angulos ipfis bafibus axes 
habent. 

VI It. 

( Fig. 2. & ) 

Omnis curva; line», vel duaru curvarum CAD, CBD 
in uno plarfo exiftentmm Diamttrum voco rcftam li- 
neam FBAE, vel AE,qu» quidem ducta a linea curva 
CAD, vel h duabus curvisCAD^CBD.omnes lineas CD, 
cjtue in ipfia, vel in ipfis curvis ducutur cuidam lineae AJfe 
«quidifiantes bifariam dividit. 

A t Ver- 
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i x. 


Verticem lineae rectae terminum A, qui eft in ipfa cur- 
va CAD. Si duae autem curvae fuerint , Vertices puncta 
A,B ? qu* funt in ipfis curvis, atque in ipfa diametro . ' ' 

x. .. • .. ' 

. vi 

Ordinatim ad diametrum applicari dicitur unaqujc- 
que aequidiftantiarum; linearum (^E, DE. ‘ . . 


Axem verb curvae lineae, & duarum curvarum reftam 
lineam, quae cum fit diameter curvae lineae , vel duarum 
curvarum cequidiftantes ad reftos fecat angulos . 

In praefentiarum his tantftm definitionibus contentus 
fui , cum ob nimiam temporis anguftiam curvas, quas 
modo tradam excolere, ut animus erat, non potuerim. 
Culpandus tamen ipfe non fum, quippe qui omnia dice- 
re non fufcepi, fed genefim tantam curvarum , quas mox 
tradam. Puto tamen ingratum non feciflc iis , quibus 
Geometria cordi elt : hac fiquidem methodo dete&aad 
altiora gradum facere quifque proprio marte poteft.Ete- 
nim, ut Cartefius ait ( lib.^.Geom . ) cognitis in materia 
Mathematicarum progreflionum duobus, aut tribus prio- 
ribus terminis, reliquos invenire non eft difficile. 


PROPOSITIO I. 


•* r ‘ 

/ v fq* 


IC 


_•( f'?- 4 • ) 


R ESlf Unet SlG, AG , qua a vertice A ,cu]ufcurv- 
que fuperficiei ad punfta G,G,qua in fuperficie co- 
nica funt, ducuntur ; i» ipfa fuperficie erunt. 

Qno - 
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Quoniam enim punfla A , G funt in fuperficie conica;, 
idcircS refla ipfam defcribens [ex prima def. hujus') ti%- 
fibit in ipfa coni defcriptione per punfla G, G ;adeoque 
vel ex ipfa coni generatione, liquet, reclam AG totam in 
foperficie conica exiftere.Q^F.. D. 

Coroll . Rcflae a vertice ad punfta , quae funt in fuper* 
ficie conica , bafis circumferentiae occurrent , fi ulterius 
producantur. v 

PROPOSITIO it; 


S I i» alterutra fuper fici erum quarumlibet conte ariij 
qua funt ad verticem, fumantur duo puntla D , E, 
& conjungantur retia linea DE ; atque ex vertice dul- 
cantur retia AD, AE, occurrentes ipfi circumferentia 
bafiuin puntiis F,G, (coroll.p.hujus ) ,Jta ut EG , qua 
bac puntla conjungit perpendicularis fit ad diametrum 
J 5 C; retia DE intra fuperficiem tota cadit', qua vero ul- 
tra bac puntla producitur tota extra cadit. 

Quoniam enim FHG perpendicularis eft ad diametru 
BC , tota intra circulum cadet , ac proinde intra fuperfi- 
ciem conicam: ergo £2.1 i^ntra conicam fuperficiem eft 
planum trianguli AFG, uti & DE in eodem plano fita- 
QJE.D. Qu£d verb produfla extra fuperficiem cadat, far- 
tis in aperto eft. 


1? C H O L I V Af- 

L Atius demonftrari haec propofitio poteft , cum ver&. 

quod demonftratum fuit, fatis ad ea, quae fequuntur* 
fit, haec in medium attulififc fufficiat. 


A 


PRO- 
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PROPOSITIO IIL 

S I quilibet conus plano ABC per vorticem A fece» 
turfcttio triangulum erit . 

Nam utraque AB , AC ( i .hujus) poteft concipi , tan-' 
quam refla linea fuperficiem conicam defcribens ; item 
($. i i.)BC eft rqfla,utpotf quae duorum planorum com- 
munis feflio eft, nempe circuli fubjefli, & plani per axem 
.ducli, ergo figura ABC,triangulum erit q!e.D. 

PROPOSITIO IV. 

” > 

< • A * 

i(Fig. 6 y 

S T alterutra faperficierum conicarum per verticem 
oppofltarumjecetur plano DFE a qui di flante ipfi 
circulo BHC,per cujus per i feriam fertur linea retia 
fuperficivm conicam defcribens, planum DFE , quod co- 
nica Jup er fici e clauditur circulus erit , ejufdem quidem 
generis , ac ille , qui eft bafls coni , centrum vero Ver it 
in coni axe AO. 

Sit conus ABC fecundus , Sc fecetut plano ABC per 
axem, & per. diametrum BC, feflio triangulum erit ( J. 
2wj»Q;tum in fefliane DFE fiimatur quodiibet punflum 
F ; junflaque AF producatur [corol.\.hujus] ufque dutft 
occurrat,circumferentiae bafisin punflo H.Per reflas au- 
tem AB, AH , planum ducatuf ABHyfecans bufis planum 
refla ($. ii.) ;BH , planum verb DFE reflaDF. 
Item per reflas AH, AC planum ducatur, (ecans bafis pla- 
mtnf 3.1 i .) refla HC, planum verb DFE refla linea F£. 
Quoniam itaque (.1 6v 1 h ) CBipfi DE , BH ipfi DF , & 
CH ipfi FE parallela eft , ergo triangulum BHC (. jo. i r . 
& 4.6.) triangulo DFE fimile erit ; duflifque HL ad BC, 
( ScI ladDE perpendicularibus » fimile erit triangulum 

BHL 
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BLH triangulo DIF , ac propterea ita BL ad LH ut DI 
adlF, v«l( 22.6. ) ita quadratum BL ad quadratum LH», 
lU quadratum DI ad quadratum IF.Eadem ratione: trian- 
gulum LHC funile erit triangulo FIE, ac propterea(4.6)- 
ita LHad LC,utFI ad IE.Se< T C#y/>,)ut quadratum BL ad 
LH quadratum, ita LH adLC,erg6 ut quadratum DI ad. 
quadratum IF , ita IF ad 1 E, ac propterea fe&io DFE, 
DE, Secundus drculus erit[Def. t .hujus ) . Eadem ratio- 
ne de quolibet alio circulo- idem demonftrabitur , quod 
erat demonftrandum .. 

Quoniam ver6,itk ell BOad OC,ut DV ad VE,ideo 
patet V fore centrum fe£Moni DEE (Scbol.de f.^. hujus) 
QJLD. 

CcrolLEx diftis colligitur DE fore Diametrunvcircuy 
li DFE cujufcumque generis fuerit,. 


PROPO SI T I Oi V, ; 

( Fig. 7.) 

S I conus quicumque plano ABC per axem, & per dia-; 

metrum BCfecetur » fumatur, autem aliquod ’ pun- ■ 
itum D in fuperficieconi, quod non fit in latere triangu- 
guli per axem, & ab ipfo punUoducaturreUa linea DE . 
parallela cui da recla MH,qu£ perpendiculariter dutfa 
fit d circumferentia ba fis conica ad trianguli bafim, fi~ 
vi diametrum BC , triangulo per axem occurret , CF 
ulterius produHa. ufque ad. alluam fupcrficiei conica : 
partem, bifariam a plano trianguli fecabitur . . 

Conjungatur AD, & protrahatur {coroll.ubujus) do- 
nec occurrat circumferentiae balis in pun&o K,ex quo in 
eadem bafi ducat ur re£la KHL parallela ad MN>, & pro- 
inde etiam parallela ad DE;n?c no Kh(hyp‘ 2 ^^ 2 9 \ 1 .) 
perpendiculariserit ad BC : quoniam .ver6 BGeft etiam., 
in plano .trianguli peraxemiergo fi ducatur ex vertice A 
ad pun&umiH linea AH , hxc erit in plano trianguli per. 

' ' “ axem,, 


Digitized by Google 


a 'Bariholom&i / ntieri 

« -» « * 

axem. Jam ver6 concipiaturtriangulum AKH,erit DE 
in hujus trianguli plano;alias enim, fi in hoc plano AKH 
duceretur ex pu£to D re&a quspiam parallela bafi KH » 
atque hujufmodi parallela non eflet eadem, ac DE , quam 
oftendimus dTe parallelam KH: eflent (9.1 1) duas line® 
cx eodem pun&o emanantes parallelae inter fe,quod fieri 
nequit: itaque DE eftin plano AKH , & ulterius produ- 
fta [29. 1 .] incidet in lineam AH, qu® eft in plano trian* 
guli per axem.ABC, QjE.primo loco D. 

Deinde ver6 producatur DE , donec occurrat fuperfi- 
ciei conic® in puncto G, 8c quoniam line® DEG , KHL' 
funt in eodem plano AKL , hinc re£ta AGL erit latus 
trianguli AKX; adeoque (29.1. & 4.6. ) ita KH ad HE, 
iit DE ad EG; fed (e* natura curv$ BJCC) KH «qHatur 
HL; ergo DE aquatur etiam EC QJi.D* - - -i 

PROPOSIT IO VI, 

( Fig. 8. ) 

S I conus quicumque plano ABC per axem , & 
diametrum BCfecetnr , fecetur autem & ait ero j 
plano DF E fetrante planum bafis conica f ecundum re * , 
Fiam lineam DE» qua fit perpendicularis , vel ad BC 
bafim trianguli per axem , vel ad eam., qua in direFlum > 
ipfi conflituitur fiinea KH , KH , qua in feEiione DF E 
ordinatim applicantur in communi Jettione FG plani 
fecantis» & trianguli per axem cadent. Atque fi conus . 
fit reUus linea DE , qua efi in bafi perpendicularis erit 
ad FG diametrum feilionis conica : fin vero fcaJenus,no 
Jemper , nificum planum ABC» quod per axem ducitur 
ad bafin coni rectum fuerit. 

Quod enim HK plano ABC, Sc proinde ejus cum pla- 
no DFE communi (eftioni FG occurrat, & in ipfo occur- 
fu bifariam fccetur, id quidem liquet ex pr®cedenti. Coe- 
ierumfi conus re£tus fit, erit [ defiv .] axis perpendicula • 
v ris 
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ris ad ejus bafim, adeoq;circulus fubjeflus>.plano£i 8 . m} 
ABC reftus erit; ac proinde ( $Jef.i i. ) eadem IDE ad 
lineam FG.perpendicularis erit . Eadem autem effc ratio, 
fi conus fit fcalenus , fed triangulum ABC reflum fit cir- 
culo fub/efto. Sin verb triangulum ejufmodi reflum non 
fuerit fubjefto circulo , non erit DE ad FG perpendicu- 
laris. Nam (i DE effet utrique BC , FG perpendicularis, 
effet etiam( 4 .i i.) eadem DE refla plano ABC;adeoque 
(i 8 .i i.)ipfum planum circuli BDC applicatu lineae DE 
reflum effet triangulo ABC contra hypothefim. 

Corol. Hinc ( \j.def.bu]us ) refla FG diameter eft fe- 
flionis DFE, utpote quae reflas ordinatim applicatas bi- 
fariam fecat' 

‘ PROPOSITIO VII. 

( Fig, 9* ) 

S I conus quicumque fecetur plano MAN per axem , 
& per diam ttrutn MK, & fecetur altero plana 
KFIfecante bafim coni fecundi \m rectam lineam KLI, 
qu<s ad MN diametrum bafis (it perpendicularis ; dia - 
meter aut e F Lfectionis conica vel aquidftet uni A C 
luterum trianguli per axem , vel cura ipfo extra coni 
verticem conveniat , & producantur in infinitum fuper ~ 
fides conica, & planum fecans KFI . Sectio quoque ipfa 
conica in infinitum augebitur , & ex fictioni s conic? 
producta in infinitum diametro FL abfeiudet lineam 
FG f qualem cuicumque datet ipfa DGB , quee ordina - 
tim applicabitur . 

Quoniam eri\m(bypd) diameter FL cum latere AN ad 
partes C nunquam convenit; hinc fi ipfa ad libitum pro- 
ducatur, puta ad G, & per Oducantur DE ad Kl , atque 
BC ad MN parallelas ; erit [ i j.i i.J planum produftum 
per BC, DE parallelum plano M^CN; adebque (4 .buju s) 
in fuperficie conica ulterius producta circulum efficiet, 

B ejuf- 
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conica diameter FG, fit uni AC laterum trianguli per 
axem aquidijlans,& quidem feFlus conus primus Jit , re- 
tia linea KL ordinatim applicata poterit fpatium con- 
tentum [ab linea FUqaa ordinatim applicatam, & ver- 
ticem Jedionis interjacet , & Farametro FH , ad quam 
nempe linea AF, qua coni verticem, & verticem fe- 
ftionis interjacet, habeat eam rationem , quam ad BC 
quad.bafts trianguli per axem babet recl angulum con- 
tentum fub AB, AC reliquis trianguli lateribus . 

Si vero conus, qui fecatur,fecundus fuerit, cujus bajis 
BDC hujus natura fuerit, ut quadratum CG ad quadr. 
GD eam rationem habeat , quam eademG D ad GB;Jive y ' 
quod idem ejl, ut f di dum fub CG quad.in GB aqu etur 
cuboGD, eademque,ut fupr a, ratione feclio injlituatur , 
cubus re&aKL ordinatim applicata aquabitur f oli do , 
quod continetur fub retia F L, & quad.F aram.FH , ai 
quod fcilicet quadratum eandem habeat rationem qua- 
dratum AF , qua coni ,-&fe& tonis verticem interjacet , 
quam ad cubum BC J olidum ftth qua d, AB in AC, 

' Si autem conus tertius fuerit , cujus bajis B DC hujus 
natur a fuerit, ut planoplanum , quod continetur fub cu- 
bo CG in GB aquetur quadr atoquadrato DG , quadr a- 
toqwdratum retia K L aquabitur planoplano, quod con- 
tinetur fub abfeiffa FL,& cubo ParametriF H , ad 
quem fcilicet cubum eadem habeat rationem cubus AF, 
ac ad quadratoquadratum BC planoplanum , quod con- 
tinetur fub cubo AB in AC, 

Et tandem, Ji conus eodem , quo fupr a,moio fecandus,. 
quartus fuerit , cujus bajis BDC hujus natura ftt , ut- 
planofolidum quod continetur fub quadr atoquadrato CG 
in GB aquetur quadr atocubo GD , quadr at ocubus KX 
equabitur planofolido fub retia LF,& quadr atoquadra- 
to Parametri F H,ad quod quadratoquadratum eandem 
habeat rationem quadratoquadratum AF , ac\ ad qua 
dratocubura BC pia nof olidum fub quadr atoquadrato 
AB in AC. B 2 >SC HQ- 
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Eodem modo ex quinti, feptimi , & aliorum in infini- 
tum conorum fectionibus coeterae hujus generis curvae 
haberi poflimt, ut ex modo allatis, atque exiis,qusc mox 
afferam manifeftum erit. Nec diverfa in fequentibus vite- 
mur methodo pro earum curvarum genefi , quas Apollo- \ 

nianam Hyperbolam , atque Ellipfim excedunt . Quare 
iis gratum me feciffe exiftimo, qui Geometria: amore te- 
nentur; idque affirmare jam aufim; etenim cum haec ea- 
demnunquam fatis laudato, aeternique nominis Viro, 
maximo, inquam. Dominico Aulifio , nulli , qui Ute- 
ris infignis fuit, fecundo , omnibus verb, qui nunc, vel 
do£trina, vel morum integritate confpicui funt, abfque 
injuria praeferendo, communicaffem , eo , quo praeditus 
efl animi candore, certa mihi figna dedit, fibi haec placuif- 
fe , maxim£que accepta fuiffe , und& ftimulos mihi addi- 
dit, ut ftatim haec in lucem ederem . Pro certo fiquidem 
habeo , omnibus haec accepta fore , dum illi ingrata non 
fuerunt, qui primum in hisdifciplinis , caeterifquefcien- 
tiis locum tenet • Eos autem rogatos velim , qui nullis 
rationibus addu&i , fed nimia in eos , qui me mordicfts 
carpunt , propenfione impulfi , parum ben& deme 
fentiunt , ut aequS mente haec perpendant ; ab his 
enim mani feft£ deduci poteft , quid de aliis , quae paucis 
ab'hinc menfibus in lucem edidi, judicandum fit : etenim 
ut meam hic mentem aperiam , hanc methodum priori 
anteponendam puto ob hoc praecipui, quia plurimae ab 
Apollonio concinnatas demonftrationes his etiam curvis 
fatis eleganter conveniunt , ut ex dicendis colligere erit, 

& praecipui cum de tangentibus inveniendis in po- 
fcerum fenno habebitur . Accedit etiam quod , hac 
methodo inventa tot illuftrium virorum conatus , 
tnaximo nobis laboris, molelttariimquc compendio 
l - . * ?runCj _ 
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erunt J quod quidem plurimi faciendum eft . 

Hoc autem extra dubium eft , eorum refpefhi , 
'qux paucis ab hinc menfibus publici juris feci , qua 
nunc facio , majorem ingenii aciem redolere , utpote 
quibus in inveniendis acutiori mente opus fuit , qu&m, 
in prioribus. 

Vcmonftratio 

Sed jam demonftrationem afferamus / quae non folhrn 
in omnibus mod6 expofitis curvis locum habet , fed 
etiam ipfiflima eft , ac Apolloniana : quare eandem huc 
afferre mihifvifum eft, juxta methodum abEliaAftori- 
no Mathematico praeftantiflimo excogitatam, quae qui- 
dem omnibus, quotquot inventae ufque adhuc fuere» 
praeferenda eft. 

PerL ducatur MLN parallela ad BC in plano triangu* 
li per axem, erit (i $.1 1.) planum duttum per MN , KL 
parallelum bafi conicae BDC , adebque (4 .hujus) fe£tio 
MKNI circulus erit,& quidem ejufdem naturae, atque eft 
bafis circulus BDC , cujus diameter erit MN , ad quam 
( 10. 1 i.jperpendicularis erit KL, adeoque 


(jliicului ipc futiil 


/Primi», KLquid. 

Secundus, KL cub. 

/ Teriius, KL quqnsd. 
'djusrlus, U queub. 


( Religio fubNLin IM* 

( _ . Solido fub NL quid. io tU 

( plplioo fnb NL cub.in LM 

i PlfcUdo fub NI ququid.1» LJJ 


* • ' ' ; Atque adeo. 

j Pro curva ex fe&ione primi Con i genita . 

£ Regium fub FL,& FH ad re&glum fub FL,' 
£ & FA (1. 6.) 

£ FH ad FA (byp.& inverti) 

JEquant. £ BC quad.ad re&glum fub AC,& AB(23.<>.) 
hx Rat. £ BC ad AB, plus BC ad AC ( 4 .6. ) 

£ NL, five FO ad F^, plusML ad FL(2J.6.) 

•’ £ Re&gium fub NL inLM adreftglum fub' 
>. •.< £ •• FL,& FA. ' 

. . ' * " Ergo 


Digitized by Google 



4 'Bartholomai I ntieri 

Ergo (9.5.) Re&glum fub FL in FH aequabitur regi* 
<ub ML in LN, cui (ut prius) xquatuc KL quad. ade6- 
•que fibi aequantur KL quad.& re&glum fub abfcifla FL, 
& Param. FH. QJLD. 

i 

Pro curva ex feSiione fecundi Coni genit a • 

£ Solid. fub FL in quad. FH ad Solid. fub FL 
i in FA quad.(.J2.i 1. ) 

[ FH quad.ad FA qand.(byp.& inverti 
[ BC cub. ad Solid. fub BA quad, in AC ( jo» 
‘JEquant. £ lib. 6 .Eucl.Borell 0 

h» Rat. £ BC quad.ad AB qnad.plus BC adAC C4*6.) 
'f LNquad. five FO quad. ad FA qaad.plus 
£ ML ad FL 

£ Solid.fub LN quad. in ML ad fohd. fub FA 
r quad.inFL. 

Ergo (9. £.)Solidu fub abfcifla FL in quad. FH aequa- 

bitur Solid.fub LN quad.in ML , cui, (ut prius ) aequatur 
KL cub.; adebque fibi aequantur KL cub. . & Solid. iuli 
ab v fciiTa*FL,& quadrato Param.FH. Q.E.D. 

- .. • : 

Pro curva ex feolionet&ttii Coni genit a. 

t Planopla.fubFL in cub.FH, ad planopl.fub 
[ '' FLincub.FA. 

- [ FH cub.ad F A cabJ(byp.& inver /.) , 

3 £quant. £ BCquadquad., ad planopl.fub cU b*!;, 
h® Rat. £ BC cub.ad AB cub.plus BC ad ACC4.6.) 

, £ LN cub., vel FO cub.,ad AF cub., plus ML, 
T adFL 

£ Planopl.fub LN cub., in ML.ad planopl. fub 
f FLinFAcub. 

Ergofq.c.) planoplap.fub FLincub. FH aequabitur 
planoplan.fub LN cub.in ML,cui(^/ir/V/r)®quatur qua- 
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draqtta dr KL ; adeoque fibi aquantur KL quadquadr& 
planopl.fub abfciffa FL in cub.Param.FH. Q.E.D. 

Pro curva exf tHione quarti Cotti genita . v 

c . ' • 

[ Planofolid.fub FL in quadquad.FH ad pla- 
£ nofolid.fub FA quadquad. in FL. 

[ FH quadqua.adFA quadquad{^/».&* ittv .) 
. [ BCquadcub. ad planofolid. fub AB qua- 

JEquant, [ draquad. in AC. 

hae Rat. [ BC quadquad.ad AB quadquad. plus BC ad 
[ AC (4.*.) 

f LN quadquad. vel FO quadquad. ad FA 
[ quadquad.plus ML ad LF . 

£ Planfolid.fub LN quadquad.in ML,adplan. 
£ folid.fub FA quadquad. in LF. 

Ergo(9.5’.) planofolidum fub quadquad. FH in FL 
aquabitur planofolid. fub LN quadquad. in ML,cui [ut 
priUsjxquatuT quadcub.ex LK ; adebque fibi aquantur 
quadcub.KL , & planofolid. fub abfeifla FL , & Param. 
FH quadquad. ; . 



Dem*- 
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Vemoffftratio Recentiorum Attalyftarwn mor\ 
pro fecunda Parabola». 


Edo A B 30 a» . 

B C 30 £.Fiat propter fimilit.triangulor.ABG,AFOj 
C A a) c.ut AB ad BC,ita AF ad FQ,vel LN 

* b d ^ 

ao * » ' ' a 

F L aojy.Rurfus fiat propter fimilitudinein triangu^ 
L K 30 x. lorum ACB, FLM. 

Ut AC ad CB ita FL ad LM. 

C r " r 1 ^ r ' c* 


MukipLquad. LN,hoc eft 


ddbk 

ad 


yb 

per LM, hoc e£fc — 

C 

Fit folidura fub quad. LN in LM squale cubo LK* 
hoc eft ddbbb 

wtSk • V30X? • • 

caa j 

Hinc fi fiat, ut caa ad bbb , ita dd ad quad. FH , quod 
vocemus rr, habebitur hujufmodi aequatio rryz oxxx . 

Ex qua cognofcitur folidum fiib quad.dat* re&ae FH, 
vel Param, in abfciflam LF aequari cubo applicatae LK, 
vel XXX. Hinc ea omnia patent, quae fuperius dicta funt, 
videlicet folidum fub quadrato AB in AC eandem ra- 
tionem habere ad cubum BC, quam quad. FA ad quad, 

Param.FH . QJi.D. . . 

Eademprorlus ratione operandum non folum m altio- 
ribus Parabolis, fed etiam in omnibus curvis , *l Ll ^ s J? e . in " 
ceps tradam; quod unico exemplo demonfiralfe fufnciat* 


SCHO - 
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Hujufmodi autem curvasApollonii vefligiis inhaerens, 
Parabolas vocandas cenfui, ob id nempi , qubd quadra- 
tum, vel cubus, vel quadquad* vel fluadtub. 8fc. applici- 
tae non ex cedit, nec deficit, vel a recfcglo,vel a folido, vel 
i plplano, vel a planofolido,Scc. cui comparatur; led vera 
adefl inter e/ufmodi quantitates COMPARATIO . 

Quo niam ver6 non una tantum , fed indefinitae Para- 
bolae generari poliant; ideo eas ordinalibus numeris defir 
gnare incongruum non erit .Quare Apolloniana, Prima 
buyts /»ro/>.vocabitur, quae verb ex fecundi coni fedtione 
generatur Secunda, hriyisprop . , & quae ex tertii coni fe* 
clione Tertia:bujus propof..fk »ta deinceps, 

•: Cceterbtnex fupra allatis damonftrationibus manifelU 
apparetApollonianam demonfirationem locum habere in 
omnibus hujus generisParabolisjetenim paucis immutatis 
omnia cum eadem conveniunt, ubi enim in Apolloniana, 
fi ve Prima habeturQuadratu,in Secunda habetur Cubus, 
in Tertia Quadratoquadratum,in Qua rta Quadratocubus. 
in Quinta Cubocubus,& ita eodS ordine in altioribus.Si- 
militer, ubi in Apolloniana , live Prima habetur Reftan- 
gulum, in fecunda Solidum , in Tertia Planoplanum, in 
Quarta Planofolidum , in Quinta Solidofolidum , & ita 
eodem ordine in altioribus. Quare facillimum cuique 
.erit, hanc demonftrationem ad quamlibet Parabolam ac- 
.comodare . 


C PRO- 
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, PROPOSITIO I X. 

(F/g. 9 .) 

Genefis, & Natura earum Parabola- 
rum > in quibus quadrata , vel cubi, 
vel quadratoquadrata , &c. applica- 
tarum aquantur re&angulis fub ab- 
fciffis inter verticem , & applicatas, 
inParametrum,vel folidis fub abfcif- 
farum quadratis in Parametrum , 
yel planoplanis fub abfciflarum cu- 
bis in Parametrum, &c. 

S I conus ABC, cujus bafs BVC Jujus natura 
Jit , ut vel reU angulum fub BG in GC aque - 
tur quadrato applicataGD, vel folidumfub qua • 
drato BG inGC aquetur cubo applicata GD>vel 
planoplanum fub cubo BG inGC aquetur qua- 
dr atoquadrato applicata GD , plano AEC per 
axem y (3 per diametrum BC fecetur , fecetur au- 
tem (3 altero plano DFE fecante bafm conicam 
fecundum reffam lineam DE f qua ad diametrum 
BC fit perpendicularis, <3 fettionis conica diame- 
ter FG fit uni AC laterum trianguli per axem 
a qui dicans pretia linea KL ordinarim applicata , 
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Ji cohus primus fuerit, poterit fpatium contentum 
fub lineet FL, qua verticem fethonis } & ordina - 
tim applicatam interjacet fS Parametro FH , ad 
quam nempe linea AF , c»»/, # feftionis ver- 

tices interjacet babet eam rationem , quam ad 
BC quad. bqfis trianguli per axem babet reHan- 
gulum contentum fub AB > & AC reliquis trian- 
guli lateribus . 

Si vero conus fecun Jus fuerit, refta applicata 
KL cubus aquabitur folido fub quai.FL , C Pu- 
ram. FH , ad quam ean lem babet proportionem 
AF , quam ad BC cub. babet folidumfub AB in 
quadratum AC lateris paralleli diametro feSio- 
nis FG. 

Si denique conus tertius fuerit, quadquad. dp. 
plicata KL aquabitur planoplanofub cubo FL in 
Param. FH, ad quam eadem babet rationem AF , 
quam ad BC qnadquad. babet planoplanum fub 
cubo AC in AB, & ita in infinitum . 

Per L ducatur MLN parallela BC, ergo (1 j.i 1 .) pla- 
num MKNIfparallelum plano bafis conicae BDG fe&io- 
nem efficiet (4./&A , j/w)ejufdem generis, atque eft circulus 
bafis BDC;quare 

f *PrImusxedgluni MLN . LKq»»4* 

Seciind.loJid.fub ML<) InLN " 'LK cub. 

(^Tertius, plplnum fub MLcub.inLN LK<juquad > 

Unde in curva ex fe&ione primi Co ni genita. 

I Reftglum fub FH inFL,ad re&glum fub AF 
[ 5nFL(r.6.) 

JEquant. [ FH ad FA (byp.& inv .) 

hae Rat. [ BC qilad.ad refiglum BAC(2$.6.)J 
[ BC ad AC, plus BC ad AB [4.6.] 

[ ML ad LF, pius FO,fiveLN ad FA [23.6.] 

» C -2 Re- 
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[ Rectglum fub ML inLN, adxeftglum fuk 
[ LFinFA. . ' 

Ergo[9.5.) re 5tglum fub FL in FH aequabitur reftglo 
fub ML in LN, cui, ut prius , aequatur quad.LA r & patet 
quod E.D. 

Vra curva exfe&ione fecundi Coni genita» 

[ Solid. fub FH in FL q. > ad folid. fub FA ia 
f FLq. (25.11.) 

£ FH ad FA (bypj& invert» 
iEquant. £ BC cub.ad folid. fub BA in ACq( 2 o./ib. 6 * 
hae Rat. [ EucJBorelL 

£ BCq. adAOq.plusBCadBA (4.6.) 

£ MLq.,adLFq.plus LN,vcl FO,ad AF. 

£ Sol id.fub MLq.in LN , ad folid. fub FA ia 
LFq. 

Ergo (9.5.) folidum fub FH in FLq. aquabitur folido 
fub MLq, in LN,cui [ut priufjxquztut cubus LK, & pa- 
tet QJLD.. 

Atque htec etiam demonftratio locum in altioribtis 
etiam curvis habet» immutatis tantummodo iis , qua in 
prop.8.dkiU funt . 

Cceterum &hacurva Parabolarum appellationibus 
defignabuntur ob eafdem fuperius allatas rationes; hoc 
unico addito, quod Parabolam , qua e* primi coni fe- 
Ftione oritur Primam bujus prop.wocabo , quaverb ex 
Jecundi Secundam bu\us propositionis , & deinceps. 

Atque hifce duabus Propofitionibus omnium earum 
curvarum Genefim demonftravi. quas Illuftriflimis , & 
Excellcntiflimis DominisD.Uominico Judice Hifpaniaru 
Magnati , & D. Johanni Michaeli Cabanilio Equitum 
G\M.Pr*R:£lo in meo Aditu dicaveram. 



<* V 
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PROPOSITIO X. . 

F/g. 10. 

Genefis, & Natura earum Hyperbola- 
rum, in quibus applicatarum qua- 
drata,vel cubi, vel quadratoquadra- 
ta , &c.excedunt,vel plana fub ab. 
fciffis inter verticem , & applicatas, 
& Para metro , vel folida fub abfcif- 
fis, & quad.Parametri , vel plplana 
fub abfciffis , & cubo Parametri, 
& ita in infinitum. 

C/ c onus ABC plano per axem , & per diam e* 
^ tr um BC fecejur,fecetur autem ® altero pia - 
no D FE Jecante bfim conicam fecundum rettam 
lineam DE y qua perpendicularis Jit ad diam etru 
BC , (5 ft&ienis diameter lC prcduSa, cum 
latere AC trianguli per ateem extra coni verti- 
cem conveniat in H , <$ quidem conus fettus pri- 
mus Jit y reSa linea AJN ordinati m applicata po- 
terit fpatium , quod continetur fub abfcijfa FM t 
qua feHionis vetticemJS applicatam interjacet y 
& Parametro FL, ad quam eandem babet propor- 
tionem reSa linea FH 3 quae in direttum confli- 
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tuitur diametr o feBionis FG 3 quam AK qu ad. li- 
nea , qu£ feBionis diametro FG aquidiftans d 
coni vertice A ad trianguli bqjim BC ducitur , ad 
reB angulum bafis partibus BK.KC , qua ab ipfa 
eadem AK aqmdijl ante fiunt , contentum ; und 
cum ahofpatio , quod fub eadem abfcijfa FN , & 
alia reB a OX , qua eandem habet proportionem 
adOL,Jive abfcijfam FN,quam Parameter LF , 
ad FH. 

Quod fi conus eadem ratione feBus fecundur 
fuerit. <3 quidem bojis circulus BDC hujus Jit na - 
tura 3 ut cubus applicata DG aquetur /olido fub 
quadrato CGin GB y cubus applicata MN aqua- 
bitur folido fub abfcijfa FH y & quadrato Para - 
metri F L,a i quod Parametri quad.eandem habet 
rationem quad.HFjjttque cubus AK ad folidum 
fub qua l.KC , in KB , und cum alio folido fub ea- 
dem abfcijfa FN,8 fub dupla FL , <S OX in OX, 
ad cujus OX quadratum eandem habet ratio- 
nem quadratum ahfcifsa FN . , atque quadratum 
FH habet ad quadr. Param. FL. 

Si denique conus eadem prorfus ratione fecan- 
dus 9 tertius fuerit , & quidem circulus BDC hu - 
jitsfi 't natur x , ut quadquadratum DG aquetur 
plplanofub cubo CG in GB^quadquai. applicata 
MN aquabitur plplano fub abfcifsa FN t & cubo 
d reBa FL Param . , vel NO f & OX , tanquam 
una , ad quemfcilic et cubum FL 3 vcl NO ean- 
dem habet rationem cubus HF , atque quadr a- 
toquad ratum AK ad plplanum fub cubo CK in 

~ KB, ~ 
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KB;ad 'culum vero reUa OX eandem balet pro- 
portionem cubus abfcifste /X, quam culus FH, 
ad cul.Param.F L. 

SCHOLIVM. 

* 

Eod em medo c aurae in infinitum curvae haberi po- 
terunt , qi ae magis , irrgifque fe ordine excedant , mo- 
di) alius , atque alius deir.ccps ccrus fecardus propona- 
tur; unica veibin ejualibet han m feflicr.i m dtmcnftra- 
tio eft , caque ernnino ct m Apollcniana convenit, quar6 
hanc ob caufcm eandem huc afferre methedo fupra lau- 
dati Aflo rini, r.cn piguit» 

DEMONSTRATIO. 

Per N in plano trianguli per exem dncatur RS id BC 
parallela, eritque( 15.1 k ) plani m di 6h m per MN , & 
RS adbafm coni parallelum, ac proinde .( 4.I& jusj 
circulum efficiet cjufdem naturae, atque efl bafis circulus; 
adeoque. 

t 

(fiijnvt, NNquad. ( IcAglo fubRN Iu NS 
«ifCklttl IDC fidit S#fundui,V4N cub. (A^lub.Sclido fub 1N| in NS qwfc, 

' Teruui, IdN ququad* ( PlplinoifibRN in NS ttib, 

f Ac propterea ccnflrufta figura, ut apparet fa&um. 

Fro curva ex ftQione primi Coni genita . 

[ Rettglum fub FN, 8t hi H, ad reflglum fub 

[ FN,&NXOA) 

[ NH,adNX(4.6.) 

Aiquant. [ FH, adFL ( 1 yp.) 
hx Rat. [ AK quad: , cd rt&gulum fub CKinKB 
C 

C AK, ad KC, plus AK ad AB.(4.6.) 

X HN, ad NS, plus FN ad NR ( 23.6.) 

Re* 
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[ Re&glutr. fub FN in HN* ad re&glum fljb 

[ :NRin N$ 

ErgoC7.J.) fibi aequantur rettg Ium fub FN , & NX, 
& re&glum fub NR , & NS , cui ( ut prius ) aequat ur 
quad.NM.fed re&gliimXiibFN, & NX eft id, quod con. 
tmetur fub FN abfcifla,& P aram: FI., uni cum plano fub 
eadem abfcifla,& OX, ad quam efidcra habet proportio- 
nem abfcifla FN, vel LO, quam FH, ad P aram. FI; er- 
go patet quadjapplicatse NM sequari p lano fub abfc ifla, 
& Param: una cum plano fub eadem abfciffa , & reft^ 
OX. C^E.D. 

Pro curva es Je&ione.fecundi Coni genita* 

£ Solid.fub FN,inNH quadtad folid:fub FN, 
f in NX quad. 

[ NH quad: , ad NX quacfcfo.tf.) 
jfiqiiant. f FH quadead FL quad: (byp.) 
hae Rat. [ AK. cub: ad foli.d: fub CK quad:inKB (30 
" ltb. 6 .Eucl:Boretf: 

\ AXquad:adCX quad,, plus AK , ad K.B 
( 4 *^) 

I HN quad: ad NS quadrplus FN ad NR 
Solid: fub FN i n HN quad: , ad folid: fub 
[ NS quad: in NR. 

Ergo (7,5:3 (blid: fub FN in NX quad:aequabitur fo- 
lido fub NS quad: in NR, cui (ut prius ) sequatur eubus 
MN applicataejfed folid:(ub FN in NX quad: eft id, quod 
continetur fub FN abfciflfa in quad;Param.FL, uni cum 
folido, quod continetur fub eafle abfcilTa F N,& reFtglo 
fub zNQ,& OX,in OX,ad cuius OX qua dreSde habet 
propDrtione quad.abfciff», atque eft quad: FH,ad quad: 
/'arametri FF.ergo patet cubum applicatse NM squari 
folido fub.abfciffa. 81 Parametri quad:una cum alio foli- 
lub eadem abfeiffa, &c. QJs.D. 
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Fro curva ea feci io ve tertii Coni genita. 


T Piplanum fub FN, & HN cub., ad piplanum 
r fub FN, & NX cub. 

Ip NH cub.ad NX cub. (4.6.3 
JEquant. L FH cub.ad FL.cub.(^jy/?.) 
hae Rat. C AK ququad.,ad plplan. fub CK. cub.in KB. 
[ AK cub.,ad CK cub., plus AK ad KB. 
r HN cub., ad NS cub., plus FN ad NR. 
f* Piplanum fub HN cub.in FN, ad piplanum 
*■ fub NS cub. in NR. 

E r g°[ 9 ' 50 plp^ anir i fyb FN,& NX cubo aequatur plpla- 
no fub NS cubo in RN , cui (utprius)sq\xzt\.v: ququadr. 
applicata MN; fed piplanum fub FN in -NX cubu tequa- 
tur plplano fub FN abfcifla in cubu Param.FL, una cum 
re&a OX tanquam una linea ? ergo patet ququad. appii- 
catce j\1N aquari plplano fub abfciflVin cubum NX,ut 
fupra, QjE.D. 


. . . S C Ff 6 t 1 V M. 

% • , • 

Sed nec ab Apollonio difcedere vifum eft in his cur- 
vis noniina imponendo, quare nos elkamllyperbolas vo- 
cabimur, quadratum enim, vel cubps, r vej ququad.&c.cu- 
jufcumque cx applicatis excedit re&ghifa veHolidum, 
vel piplanum »&c.fub ablciffa, & Parametrb v ve| fub ab- 
fcifla, & Parametri quadrato , vel denique fub abfciflfa » 
St cubo Param., & ita deinceps. ■ - ^ -li 

Quoniam autem numero indefinitae haeHyperbolaesut* 
ideo , ut fupea in Parabolis faftum eft, nominibus ordina- 
libus eafdem delignabimus, quare quae oritur exfe&ibrje 
primi coni HyperbolaAV/wa hujus pKopOjf.nuncupabitur; 
quar ver6 e* legione fecundi Secunda- hujus propofit&c. 

Illud’ etiam hoc loco niortendum cenfiti , demonftra- 

‘ D ' ’ tio- 
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tionem,qua pro omnibus his in infinitum curvis opus ha» 
bemus unicam efle, atq; omnino cum Apolloniana con- 
venire; fat enim eft,ubi in Apolloniana habetur ejuadra- 
tum, in fecunda hyperbola ponere cubum , in tertia qua- 
dratoquad ratum , in quarta quadeub. , & ita deinceps; 
u bi verb in Apolloniana habetur planum , vel re&glum, 
in fecunda reponi debet folidum , in tertia plplanum , in 
quarta plfolidum, & ita deinceps ; quae omnia manifefte 
«pparent ex fupra allatis demonflrationibus. 

PROPOSITIO XI. 

(Fig. 10.) 

Genefis , & Natura omnium Hyper- 
bo!arum,in quibus quadrata, vel 
cubi, vel quadratoquadrata,&c. ap- 
plicatarum excedunt, vel plana fub 
abfeiflis , & Parametro , vel folidsu 
fub abfeiflarum quadratis, &Para* 
metro > vel planoplana fub afeifla- 
rum cubis, & Parametro, &c. & itsu 
deinceps in infinitum. 


S I conus plano ABC per axem , & per Hame • 
trum BC feceturfecetur autem & altei'o pla- 
no DFE fecantebajim conicam fecundum reSa 
[ineam DE, ad bajim BC trianguli per axe 9 

vel 
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vel ad diametrumft perpendicularis,# feSiMis 

diameter FG produhla cum latere A\* triaft 
p u li per axem extra coni verticem conveniat in 
H retia linea MN ordinatim applicata quadra- 
tum Ji conus primusjit, aquabitur plano , 9 U0 
continetur fub abfcijfa FK in Parametru FL,ad 
quam ea FH, qua in diretium conjhtuitur dia- 
metro feHionis , eam proportionem habet, quam 
AK quad.linea,qua fe^ionis diametro FGaqiu- 
dijlans a coni vertice A ad tr i cinguli bqjtm De- 
ducitur, ad reBglum bojis partibus BK,K^>,qua 

ab ipfa eadem AK aquidifiantejiunt, contentum, 

una cum alio plano , quod continetur Jub eadem 
abfcijfa , & alia linea XO , ad quam eam ratio- 
nem habet abfcijfa FK , quam reSa HFadPa- 

rametrum FL. . 

Quod f conus fecudus fuerit circulus dUL 

hujus Jit natur <e, ut cubus applicata DG a q u J tu f 
J olido fub quad.BG in GC , cubus applicata MK 
aquabitur folido , quod continetur fub qua U ab- 
fcifsa in Param., ad quam eam proportionem ha- 
bet retia HF, ut fupra ■> quam cubus AK , nd Jo- 
li dum fub quad.BK in KC , una cum ahojohdo 
fub quad.ejufdem abfcijfa FK in XO , a q tl fff 
XO eam rationem babet abfcifs aF K ,quam rit 

ad FLParametrum. , 

Si denique fetius conus tertius fuerit, (5 quide 
circulus BDC hujus Jit natura , ut ququad . DG 
aquetur plplano fub cubo BG in GC-, ququad. ap- 
plicata MK aquabitur plplano fub cubo abfcif- 
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fe FN in Param.FL,ad quam eam rationem ba - 
bet FH , atque ququad.AK , ad pipionum ftib cu- 
bo BK in KC , una cum alio plplano fub cubo a b- 
fcifia tn X0 } ad quam ita eji eadem abfcifs a 
-■FN) ut FH. ad FL Parametrum. 

S C H 0 L 1 U M. 

Eodem modo; & c*ter® curva haberi poterunt, qua 
magis, magifque fe ordine excedunt , mod6 alius , atque 
alius deinceps conus fecapd us proponatur . 

D EMOKST RATIO , 

■* i 

Per N in plano trianguli per axem ducatur RS ad BC 
parallela, eritque(i5. 1 lOplanum ductum perMN, Sc 
PvS ad bafim conicam parallelum, ac proinde C^.buius) 
circulum efficiet ejufdem natorx,atque eft bafis circulus; 
adeoque 

. . (Pjiomt, UNquid, { RcAgioMlVi» VS 

UfCblm C Aurit S<curdu»,^N fub. (£(}uab.ScJtdo fub IN 1* Hi i yuf, 

vTeniui, mm «juijuid, ( PJyUiofubLH U HI flt>, 

Adeoqne, conftru&a figura, ut apparet. 

Pro curva er ftcllcue primi Coxi genita, 
f Re&glum fub 1 N , & HN> ad re&glum fub 
f FN, & NX ( i .6.) 

V HNadNX (4.6.) 

JEquant; J; HF ad FL (bypl) 

hceRat.. l AKquad., ad re&glum fubBK, & KC 

C 6 .) 

f ad BA,plus AK ad KC, [29. i. & 4.6.J 
[ FN, ad NR, plus HN ad NS [2 J.6.J 

Re&glum fi b FN, St HN , adreStgluni fiuh 
tfR,&NS, * JEr ; 
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Ergo {9. fibi aquantur reftglum fub FN,Sc NX, 8t. 
reftglum fub NR , & NS , cui ( ut prius ) aquatur quad: 
NM. Sed reftglum fub FN , & NX efb id , quod contine’ 
tur fub FN abfciffa, & Param: FL, una cum piano fub ea- 
dem abfciffa , & OX,ad quam eandem habet proportio- 
nem abfciffa FN, vel LO,quam FH, ad Param: FLTErgi» 
patet, quad:applicatae NM aequari plano fub abfciffa , & 
Param: una cum alio plano fub eadem abfcifla , & refla 

OX.QJ^D. 

Pro curva ex feciicue fecundi Coni genita. 

f Solid:fub FNq;in HN,ad folid: fub FNq. in 
f NX(2J.II.) 

r HN, ad NX (4.6.) 

L HF ad FL ( byp : ) 

iEqiuhae L AK. cub: ad folid: liib BKq.in KC (50. lib. 6 , 
Rat: [ Eucl: Boreli) 

r AKq.ad BKq;plus AX ad A’C.(29. 1^4.6.) 
t FNq.ad RNq; plus HN ad NS. 
t Solid:fub FNq. in HN , ad folid: fub RNq. in 
L NS. 

Ergo ( 9 .5.) 'ibi aequantur folid: fub FNq. in NX , & 
folid: fub RNq, in NS, cui {ut prius'] aequatur cub. NiVL 
Sed folid: fub FNq. in NX,efl folid: (uh( abfciffae FNq. in 
Param:FL, una cum folido fub ejufdem abfcifTae FNq. in 
OX, ad quam ita eft abfcifla FN, fivel O-utHF ad 
para metrum LF.Ergo patet cubum applicatae NM aequa* 
ri folido (iib abfciffae quadrato in Parametrum , unii cum 
folido fub ejufdem abfciffae qviad: &. aliarcfta OX , ut 
fupra diflum efl. QE.D. ' • .. . 

S C H OLI V M. 

Sn perfluum foret hic alias demonft rationes pro aliis 
<^rvis addejr^cuni omnes exApoJlonirfinap5deant,facilli- 

mum- 
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mumque fit quaslibet concinnare , nil enim immutandum 
eft, quim verba quadrati in cubum, & plani, vel rectgli ia 
folidum , ut in mod6 allata demonftrationc fa£him eft. 

Necefle etia eft,ut & has curvas Hyper holas vocemus, 
etenim quadratum , vel cubus, &c. applicat® excedit, vel 
planum liib abfciffa,8t Param:, vel folid:fub abfciff* quacl: 
in Parametrum, 

Quoniam autem non unica, (ed indefinitae Hyperbolae 
funt , ideo eafdeminfuper nominibus ordinalibus defigna- 
bimus; quare Apolloniana Prima hujus />ro^:dicetur,quae 
ver6 oritur ex fe&ione fecundi coni, Secunda hujus prop: 
dicetur, & qua: ex tertii Tertia hujus prop:&. ita deinceps 
in infinitum . 

PROPOSITIO XII. 

( II. ) 

Genefis , & Natura Oppofitarum Hy- 
perbolarum. 

S I quacumque fuperficies BAC,AyLQ~qua sut 
ad verticem 3 plano BAQXC per axem,& per 
diametrum BC alicujus ex bqjibus fecentur,fe- 
centur autem & altero plano DEFOHK non per 
verticem, fecante ba/im v.g.BDC fecundum re - 
8 am lineam DF 9 qua perpendicularis ft 
ad diametrum BC , erit in utraque fuperfic i e* 
rum feSio DEF, OHK, qua vocatur Hyperbola , 
altera propof. i o., altera vero propof. 1 1 . Et dua- 
rum Hyperbolarum diameter MEHN. eadem 
erit. Parametri vero EP , HK inter fe aquale *. . 

erunt 
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erunt fi feBiones Prima Hyperbolafuerinrji ve- 
ru fecunda , 0 quidem Hyperbola DEF fit 
Secunda propofio- ParameterFP ad Parametrii 
HR ita erit , ut HE ad EP; Ji autem feSiones ge- 
nita Tertia Hyperbol a fuerim & quidem Hyper - 
hola DEF Tertia Propofio. P aram et er EP ad 
parametrum HR eandem habebit rationem , ac 
quadratum HE ad quad . EP; & ita eodem modo . 

Nota /.Planum ABC fecans bafim BDC per diametri» 
BC fecare etiam baiim XKQJecundum reftam lineam 
XQjjjuce erit diaipeter circuli XKQcii/ufcumque gene- 
ris fuerit. 

Nota II . Si folidum fub quad:BM in MC aequetur cubo 
applicat® DM; in circulo XXQ/olidum fub quad:QN in 
NX aquabitur cubo applicat® NK, qu® omnia ex prope 
4 .buius patent. 

His praraifsts. Qu6d utriufque feclionis diameter fit 
. eadem,id quidem ex byp: patet. 

Qubd verb cum fe&io DEF eft Hyperbola prop.icr, al- 
tera OHK fit Hyperbola prop:i x: in hunc modii demon- 
ftrari poteft. 

Per A ducatur ALY parallela feflionii diametro MN,' 
fitque HyperbolaDEF fecunda prop: io. cujus Farameter 
EP. Similia [ 29. »,.& 4.6.] erunt triangula ALC, AYX, 
item ALB^YC^cjuare 

[ HE quadrad EP quad: [byp , & loJiaj/isJ. 
f AL cub: adlolid: fub CL quad: in BL [30 
r lib.6JLuclid.Borel .' ] 

JEq.R® t AZquad:adLCquad:,plus ALadLB[4.6.J 
Kat. L AY quadrad TX quad:, plus AY ad YQ. 

L AY cub: ad folid: fub YX quad: in YQ [ni 
bujus. 

[ EH ad HR Param. 

Unde patet feflionem OHK. Hyperbolam fecundam 
prop. 1 i.effe, quod demonftrare opus erat. 
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Qnod fi HyperbolaDEF fecunda fuerit propof.ir.' 
OHK erit fecunda propof.io. nec diiTimilis cfl demon- 
ftratio. 

Qu6d autem Parametri ecquales inter fc fint,fi Hyper- 
bolae prima; fuerint^demonflravi t Apollonius. Qu6d ve- 
r6,fi hyperbolae fecundae fuerint , ut fupra diftnm eft. 
Parameter EP, ad Param. HR eandem rationem habeat, 
ac HE ad EP, id manifefte deducitur ex modo allata de- 
monftratione; ab ea enim colligitur, ita efle HE quadratu 
ad EP quadratum, ut HE ad HR Param: unde continui 
proportionales erunt HE, PE, HR ; quare erit PE Pa- 
rameter ad HR Param, ut HE ad EP. Q.E.D. 

Si Hyperbola DEF tertia fuerit prop.ro.demonftrabi» 
tur ita efle cubum HE ad cubum EP,ut £H ad HR,unde 
apparet \tk efle PE Param.ad R.H Param, -ut HE quad» 
<# ad£P, &c. 

, K s c h o l ium. - 

' Hjc autem curvos Qppofitt Hyperbola Apoilonlano 
more vocari poffunt. - 

PROPOSI Ti O XHI. 

* • • t * • * . • , . 

• • - — - » • i 

( Fig • I*.!) 

coitus quicumque ABC piatio p}r axem, 
3 4$ per diametrum BC fecetur , Jecetur au- 
tem & altero plano ZEF conveniente .cum 
utroque latere trianguli per axem & quod nonjit 
parallelum plano bajis. Planum autem in quo ejl 
coni bads BC conveniat cum plano fecante fecun- 
dum reBam lineam FO, qtue Jit perpendicularis 
V.* - — .'ad ■ 
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aci diametrum BC ad partes G prodtt3d,fi opus 
fuerit : feftio LME primus circulus erit : h' antes 
ABC fuerit primus 5 atque f continue proportio- 
nales fuerint BGfGAj GC iinteMige\autem re- 
tiam AG efse in piatio trianguli per axem ,nsc no 
parallela LF diametro feftionis proditii a ad J\ 
Quod [i conus ABC fecundus fuerit, it a ut f oli- 
dum fub quad.CV in VB aquetur cubo applica- 
ta DV, atque eodem modo injiituatur feBio , om- 
nibufque utfupra pofitis,BG ad GA fit , ut qua- 
dratum GA ad GC quadratum, feBio JCM E fe- 
cundus circulus erit. • 

Si denique conus eadem ratione fecandus ter- 
tius fuerit , ita ut plplanum fub cubo CV in VB 
aquetur quadquairato applicata VD,atq;ita fit 
BGadGA,utGA cubus ad C G cubufeUio LME 
tertius circulus erit , & ita eodem modo in cceteris 
tntitf' ; . ; 


- Sumpto quolibet punflo M in curva LME applice- 
tur MN,& per N ducatur RNS parallela diametro BC; 
tumper reflas RS, MN ducatur planum RMS, quod pa- 
rallelum erit [ 1 51 i.]bafi conicae; ac propterea(4.£/jj#j) 
circulum efficiet , J ‘ cujus ^iametet’ 'RS , applicata ver6 
(1 0.1 1 .) refla MN, adeoque 

• ! ^ »• * G » * • 

• 1 1 ijj f ttftglofiibRM InVS I 

$fc!(cului *#Cf«n;i SccandutiUN cob.‘ \ £q«ab. Solido fub KN ia KS quid, 

^ Tertias, MN quqmd. ( fi lioafobRN ia NS cub. 


Adeoque fi conus primus fuerit 
£ BG ad GA (-4.6. ) 

£ BF ad FL (4.6.) 

£ RNad NL[ut prius) 


i 

\ 

•w 


BG 


L 
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-^Equant. p BG ad GA 
hx Rac. L GA ad CG (4.6.) 

L EFadFC(4.6.) 

[ EN ad NS. . - 

Ergofi i.$.)ita EN ad NS,utRN adNE;quare w r^.6 
reflglum fub EN in NL sequatur reftglo fub RN in NS 
cui sequatur quad.NM. Ergo refigi um fub EN ia NL 
asq natur quadrato applicatas NM ; ac propte re# fcfUo 
* circulus erit.QJF.D. * 


Si Conus fecundas fuerit. 


BG ad GA (4 .6.J 
BFadFL [4.6.] 

Mq ,unt. [ 
hxRat. r 

GAq. ad CGq.f4.dr 22.6.) 

EFq. adFCq.(4.6.) 

„ ENq.ad NJq, 

Ergo f 1 1. j.jita efl ^ N ad NL; ut EN q.ad NS ff quate 
folkUub EN q.in NL aequabitur folido fub RN tej Mfej -* 
cui {ut prius) aequatur cubus applicatae NM ; ergo patet 
feftionem L ME circulum fecundum exiflere.Q.E.D. ”, 




' s C H O L J V M , 

» • 

. j i » 

Eadem [demonftratione in altioribus opus eft. 
Hujufmudi autem fection^s fiubc oatYarie vocentur ^ 
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PROPOSITIO XIV. 

. . . ... . * 

(Fig* I2-) 

t 1 

lifdem autem poftis,Ji circulus BDC bujusjit 
natur <e, ut cubus DV aquetur folidofub quadra- 
to Bl in VC , vel ququadratutft DV aquetur. 
plplano fub cubo BV in VC y & c.feBio LME cir~ 
' culus erit, & quidem primus f Ji exijiente cono 
'ABC primo , ita Jit BG ad GA y ut GA ad GC. 

Vel circulus fecundus erit i Ji exijiente cono 
ABC fecundo , ita fuerit BG quadratum ad G A 
quadratum , ut GA ad CG. 

Vel denique tertius circulus erit y Ji exijiente 
tertio cono ABC y ita fuerit BG cubus ai GA cu- 
bum , ut BAadGC , & ita eodem modo in in» 
finitum. 

Omnibus enim, ut fupra in propofit.i^.conftru&is.. 

WM f »«n»Io fubRM | n KS 

iiilCtlil BtCfuCit stcaada» MN<ub- V *<j«ab. Soji.o fub *N ia KJ quid, 

Ueitia», UN ( flflin» fnbRN i. NS cui. 


[ BGadGA(4.5.) 

. r BF ad FL (4.6.) ‘ 

JEqu.h* r RN ad NL (at p rtus) 
hje Rat. y BG ad G A (byp.) 

I GAad GQ+6,) , . ; 

L EF ad FC(4'6.) , , 

[ EN ad NS i- ; r. •' , ii. 

. Ergo ita £N ad NS,ut RN ad NL,ac proptereaf 1 6 . 6 .) 
jflanum fubRN in NL aequabitur plano fub NS, & RN 

E 2 cui 

\ 
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cui [ut prius'] aequatur quadratum MN ; erga planum fub 
EN in NL aequabitur quadrato MN; unde fe&io LME 
eft circulus C^F.D, 

Si conus fecundus fuerit. 

. [ BG quadjad GAq.[4*& 22.6«] 

BF quadrad FL quad:[4.6] 

1 RN quad:ad NL quad: [ut prius] 
iEqu. hae = BG quadrad G A quad: [bypi] 

Rat. ,r GAadCG[4.6.] 

. EFadFC[4.6.] 

[ EN ad NS ^ - . . / - 

•-> Ergo RN quadratum ad quadratum NL,ut EN «id NS. 

*Ergo folidum Fub quadrato NI^, in EN aequabitur folido 
: fub quadtato RN itj NS, cui [ut prius] aequatur cubus 
NM.Ergo folidum fub quadrato NL in NE aequabitur 
^ cuboNM, ac proptcrea feftio L ME fecundus citculus 
erit. Q^E.D. 


S C H t>'L l V M. 


Hujufmodi etiam fe&iones Subcontraria vocentur*. 


PROPOSITIO XV. 

/ 


( F { g' 13 - ) 




Genefis, & Natura earum EJlipfium> 
in quibus applicatarum quadrata, 
vel cubi, vel quadraroquadrata, &c. 
deficiat vel a planis fub abfcilfis , 
, inParametiu, vel fcli^Usfubabfciffis 

- ‘ ‘ in 
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in Parametri quadratum, vel a pia- 

nopjanis fubabfciflis in Parametri 

cubum, & ita eodem ordine in infi - 

nifum; - ; - 

• ' '• ' ‘ 

S I conus plano ABC per axem , 45 diametrum 
BC fccetur* Jecetur autem & altero plano 
FMH conveniente cum utroque latere trianguli 
per axem 5 atque / ecante planum bojis conifecun - 
dum retiam lineam GP, qua perpendicularisjit 
ad diametrum circuli BDC , produBam^Jioptis 
fuerit, ad partes K , nec fubcontrane ponatur , 
reUce lineas ftdN ordinatim applicata quadratu 9 
aquabitur plano fub abfcijfa FN , <S Parametr» 
FL , ad quam eandem rationem babet diameter 
FH, atque quadratum AK retia parallela dia- 
metro F H ad planum fub BK , & CK , minus 
plano fub eadem abfcifsa FN , vel OK ,JC retia. 
XL, ad quam XL eandem babet proportionem 
abfcijja OX , vel FN , quam diameter Ffi ai 
Parametrum FL* 

Quod Ji conus fecudus fuerit jS circulus BDC 
bu jus naturas' , ut foiidttmfub quadrato CG in 
Gd aquetUr cubo applicata DG , cubus applica- 
ta NM aquabitur foiido fub abfcifsa FN , <$ 
quadratoreSa NO, vel FX dejicientis d Para - 
tnetrp Fh> retia LX , ad quam LX ita eji abfcif 
sa FN , atque diameter FH ad Param etrio FL* 
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Si denique conus tertius fuerit , & circulus 
BDC hujus itatur* y ut plplanum fub cubo-CG in 
GB cequetur ququadrato applicat * DG ; qtiqua - 
tum applicat * NM aequabitur planoplano fub 
abfcijfa , & cubo reft* KO } vel FX. , deficientis d 
Param etro FErefta LX y ai quamLX ita eji ab - 

fciJpt-FNjAtquc diameterFH adParametru FL 

} * “ ' r * 

, S C H 0 L / V M. 

, ■ * i • * ' 

Eidi ratione ex quarti, quinti, 8t fexti coni,&c.fe&y> 
tiibus cceterae in infinitum curvas magis compofitae habe- 
ri pedunt . Demonftratio autem unica in omnibus 
v atque omnino cum Apolloniana convenit ; unde tacilUr 
. mum erit cuilibet propofitae curvae accomodare. 

, D EMO N S T R A? IO. 

Pe r bJ ducatur refla RNS ad BG parallela: Ergo 
ii.] planum per RS, NM , parallelum erit bafi coni , at- 
que conum fecando (4 .huius) circulum efficiet, ejufdem 
«-quid e m naturae, atque efl bafis circulus: adeoque 

(Primui, Reficio fub RN in NS 

Jtcireulm BDC ftltHt(Secundus>MNcub. (Aeqa.SoIid.fubRN InNS qua* 
h TtitJu* MNqwq«»d.( PlpUn.fubRN inbJS cnb, 

• • • • 

Ergo pro cutd a eu primi Coni fe&ioae orta. 

r Reflglum fub HN in FN , ad reftglum fub 
± FN,&Nd(i.6.) 

JEqu.h* 1 NH ad NO (4.6,) 

£at. ' [ HF ad BL \byp) ? 

,T AK quad:ad reftgluirvftfb K.C in K.Bj(2 $. 6 .) 
r AK a<J RC, *> 1 us KA ad Kft. 
r HG ad CG,pius FG adGBf 4 . 5 .J 
HN ad N&plus FN ad NR (2 $.6) 

Re^ 
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[ Remigium fub HN in FN ad re&glum fttb 
NS in NR ' 

Ergo (9. $.)re&g1um fub FN, & NO aequatur reftglo 
fub NS in NR » cui ( ut prius ) aequatur quadratum NM. 
Ergo re&ghim fub FN, & NO , vel FX aequatur quadra- 
to NM. Sed rcftglum fub FN, & NO, vel FX eft id, quod 
continetur fub abfeifla FA% & refta FX, deficiente h Pa- 
rametro FX re&a XL,ad quam eandem habet proportio- 
nem abfeifla FN, velOX, quam diameter FH ad Pasa- 
metrum FL? 1 ergo patet Q^E.D. 

P re curia ex fcttiotie ftcutidi Costi orta . 


-ffiquV h* 
Rat. ••• 


Solidum fub FN , & quad: NH ad folid; fu^ 
FN,&quad:NO- * 

HN quad: ad NO quad: (4.^ 22.6.) 

HF quad: adFL quad: (byp.) 

Al 5 Lcub:ad folid:fub Ck quad:in JtB (30 Jib%. 
6. E ucl.Bor.) 

AK quad: ad Cl quad: plus A* ad kB (i\ 

& 21 . 6 .) 

HG qtiad:ad CG quad:plus FG ad GB (4/») 
HN quad:ad NS quad: plus FN ad NR 
[ Solid: fub HN quad: in FN ad folid: fub NS 
t ‘‘ quad.inNR. 

Ergo (9. 5.) fibi aequantur folidum fub NO quad;& 
FN, Stfclidum fub NS quadratum in NR , cui (ut prius) 
aequatur cubus applicatae NM.Ergo folidum fub quadrato 
NO, vel FX sequatur cubo applicatae NM. Sed folidum 
fub FX qusdratq in FN eft id.quod continetur fub ahfcif- 
fa FN, & quadrato ic£la FX deficientis * Parametro 
FL refla XL , ad quair 1 X ita tft quadratum abfcifiTae, 
«t dirmeteiFHad FaiamctrunFX. Ergo patet, quod 


E 

[ 

{ 
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Fro curva exfeclione tertii Coni orta. 


[ Plplanurn fub FN, 8t cubo NH ad plplanum 
A*quant. [ fub' FN, Secubo NO 

IiaeRat. ' [ Cub: NH'adcub:NO w 

[ Cub:HF ad cuh;FL [ byp .] 

C Q u g uadiA.K ad plplanum fub cub:CK.in 
[ AK Cub:ad cub: CK , plus Ak ad kB [4 ,6jJ 
[ HG cub: ad CG cub. plus FG ad GB [4.6.3 
[ HN cub.ad NS cubjplus FN ad NR 
[ Plpla.fiib HNcub: ihFN ad pipia: fub NS 
.[ . cuhswNR 

‘ Ergo [ 9. j.3 fibi sequantur plplanum fub FN-, 8c cubo 
NO , & planum fub cubo NS in NR v cijL|^r I rius} aequa- 
tur quadratum applicatae NM. Ergo xqusntjir plpjanum 
fub cubo NO,vel FX , St ququadratum applicatae NM- 
‘Sed plplanum fub FN,& cubo ^t e(l id quoil continetur 
fub «bfcilfa FN , St cubo regiae FX, deficientis a Parame- 
*tro FLrefta XL^ad quam EX eandem babet rationem 
abfctfla FN, vel OX,quam diameter FH ad Parametrum. 
Ergo manifefU appafet, quod D.fufceperam. 


s C H O L I V M. 

> . • ... * . .« v- : 

Curvas modo deferipta $ Ellipfet vocare «quum eft, 
quandoquidem eodem nomine Apollonius ufus eft , cum 
quadrata , vel cubi, vel ququadrata, 8cc. applicatarum de- 
ficiant h planis, vel folidis , vel plplanis , quibus compa- 
rantur. >. j.. > 'i 

Quoniam autem non una , fed, numero indefinita h$ 
Cufvffi funt, ideo eafdem ordinalibus nominibus defigna- 
i*c ndcefliim puto.' Quare qux oritur ex' fettione p/imL 
coni Prima Elhpfo nuncupabitur , numerumque hujus 
propofitionis addemus . Quj? verb ex fecundi, fe&io- 
' ' _ ‘ ne 
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ftione oritur Secunda hujus propojit tonis Ellipjis;$i quas 
ex tertii Terti. 1 , & ita deinceps eodem ordine. 

Atque hoc etiam loco anim id vertere licet, dcmonftra- 
tionem, qua ufus Knn, omnino cum- Apolloniana conveni - 
re, ubi enim in illa habetur quadratum, in hac habetur cu- 
bus, aut q-.udratoquadr.atum,. &c. ub Ver6in Apollonii- 
na habetur re&glum in hac habetur, vel folidum,vcl plpla- 
num,8tc. • • 

• PROPOSITIO XVI. 

C Fig. 13. ) • 

€ene(is,& Natura earum Ellipfium , in 
- quibus quadrata, vel cubi, vel qua- 
dratoquadrata , &c. applicatarum 
deficiunt vel a planis fub abfeiffis in 
Parametrum, vel a folidis fubab- 
. fciffarum quadratis in Parametrum, 
vel a planoplanis fub abfeiffarum cu- 
bis in Parametrum, &c. 

Si conus ABC plano ABC per axem , & per 
diametrum BC fecetur , fecetur autem <3 altero 
plano FMH conveniente cum utroque latere 
trianguli, atque ftcante planum bajis coni fecu , 
dum redam lineam GP , qutt perpendicularis Jit 
ad diametrum BC produdam ,Jtopus pier it, ad 
partes K , nec fubcontrarid pouatur , reSa line* 
HMordinatim applicat cc quadratum ,Ji conus 

• . ~ “ F pri- 
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primus fuerit) aquabitur plano fub abfcifsa , in • 
Param etro FL , ad quam eandem habet rationem 
diameter FH } quam quadratum AK retia para - ' 
lela diametro feti i onis FG,ad planum fub CK in 
KB , minus plano fub eadem abfcifsa in retiam 
XL) ad quam ita ejl eadem abfcifsa y ut diameter . 
FU ad Param etrum FL . 

Quodf conus fecundus fuerit , atque circulus 
BDC hujus natura y ut /olidum fub quadrato GB 
in GC aquetur cubo applicata DG , retia appli- 
ca taNM cubus aquabitur folido fub abfcifsa 
FN quadrato in Parametrum Ff. y ad quam ean- 
dem rationem habet diameter FH , quam cubus 
AK ad folidum fub quadrato KB in CK , minus 
Jolido fub quadrato abfcifsa FN in XL , ad qua 
XL ita ejl eadem okfcifsa FN 3 ut diameter ad. 
Parametrum d 

Si denique conus eadem ratione fecandus ter • 
tius fuerit, & circulus BDC hujus naturae r ut 
plplanum fubBG cubo inCG aquetur ququadra - 
to applicata GDyqnadratoquadratum applicata 
NM aquabitur plplano fub abfcifsa FN cube in 
Parametrum FL^ad quam eandem tabet ratio- 
nem diameter FH,quam ququadratuAK ad pla~ 
noplanumfuh cubo BK in CK > minus plplano fub 
ejufdem FN cubo in IX , ad quam XL ita ejl. 
abfcifsa FN a • ut diameter 'FH ad Parame •*. 

trumFU “ 7 ■ 7 / 7 " 

• — - - ; , * -.i Vv \ • 

- ’ v •* , ' ' • ’ * 

x ' ' 

seno « 
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S c H 0 L I V M. 

Eodem prorlus modo in nltioribus curvis operandum •, 
ita ut facillimum cuique fit,quamlibet hujus generis cur- 
vam invenire. j 

. t 

Demonstrati o. 

Per N ducatur re£U RNS parallela diametro BC : ergo 
planum duFlum per RS,NM parallelum erit plajpo b.ifis 
coni, ac propterea fe&io RMS circulus erit[4.A//j.vx]ejuf- 
dem quidem naturae, atque cfl bads circulus: adeoque, 

'Unde . • . 

(Primus, Mtfquad.f R«3 j[Io fub RN in NS 

Sicirculut BDC fuelic(Secundus>MNcub. (Aequ.SoliX.fiibR.V jnNS qua. 

Tertius MN^Hquad.f . PJplan.fjibRN inNS cub. 

Iro curva exfeSiione primi coni genita. 

. [ ReFlglum fub FN in NH ad re&glum fub 

£ FN in NO (1.6.) 

[ NH ad NO (4.6.) • 1 : 

*q u: h* [ HF ad FL (hypi) 

Rat. £ AK. quad:ad re&ghim fub KB in KC ['2 3.6.3 
£ AK. ad KBjplus 1 AK. ad KC £4.6.} 

[ FG ad GB, plus HG ad GC [4.6.3 
[ FNad NR, plus NH ad\NS[2 j.6.3’ 

[ Reflglum fub FN in NH ad re&glum fub 
. C 1 NRmNS. 

Ergo [9.5.3 fibi aequantur reflgkmrfub FN, &NO, & 
remigium fub RN, & NS, cui [xtf />w/x]aeqitatur quadra- 
tum applicatae NM.Ergo fibi aequantur remigium fub FN, 
& A^O, & quadratum NM.Sed re&angulum fub F 3 V, 
& NO ert re&glum, fub abfcHTa FN flidParametro FL , 
minus redlglo lub eadem ab.fcifla FN,vel OX,8cte[t.iLX 
ad quam ita eft abfcida QX>ut diamete* FH ad Parame- 
trumFL.Ergo patet, QT.D. 

F 2. . J Pro 
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i 

Fro curva ex feffiotre fecundi Coni genita, 

[ Solid: fub FN quad:in NH ad Voiid: fub FN 


Aquant. 
h* Rat. 


[ 

C 

c 


liib NR, 


qnad:in NO 
NH ad NO (32.1 r.) 

HF ad FL [byp.) 

AK cub: ad fbliJ: fub AB quad: in AC ( 2 ( 3 , 
u l\b.6Mnct.Bor.) . 

[ AX quad:ad KBquad;,pIus AK ad KC(a.6.) 

r GB qi^J ptus HG ad CG (4.6.) 

i r N quad ad NR quad:pTus HN ad NS. 

( Solid: fub FN quad :in HN ad folid: fufc 
C . quad in NS ' 

J rg ° f 9 - 5 .) fibi aquantur folidum fub FN quadrato in 
NO , & folidum fub quad rato- NR i n NS, cui f at prius) 
aquatur cubus applicata NM . Ergo fibi aquantur 
cubus applicata NM , & folidum fub quadrato FN, 
* r r / , dum fllb ^adrato FNinNOaqua- 

tur <ub quadrato abfcjfla FN in Para metrum, mi— 
nus fohdo fub ejufdem abfcifla FN quadrato in XL , ad 
quam ita eft «bfciiTa FN . velOX , ut diameter FH ad 
rarametrum FL.Ergo patet Qdt.D. 

• • : c : *; 

Pro cuti' a ex feffione tertii coni genita , 

I * » • V 

C Plplanu fub FN cub:in NH «d plplanum fu& 

' [ cubo FNin NO ' 

C NH ad NO (4.6.) 

Aquant. [ tiF ad F L (byp( 

h« Rat. [ AK ququadrad plplan .fnbKB cub.in KC, 

[ AK cub.ad KB cub; plus AK ad KC 

y C Fp T cu b-adGBcnb.,plusHGadGC : 

E E, cu b*adRNcub:phisHNadNS 
[ Plplmum ftb FN cub.in HNad plplanum 
L fub RN cub: iq NS 

Er- 
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Ergofo.f.) fibi aequantur plplanum fub cubo FN irr 
NO & plplanum fub RN cubo in NS,cui (ut prius) aequa 
tur ququadratum applicatae NM .Ergo libi aequantur qu- 
quadratum applicat» NM, & plplanum fub cubo FN ir 
NO . Sed plplanum fub cubo FN in NO , vel FX eft h - 
quod continetur fub cubo abfcilfae FN inParametrum FL, 
minus plplano fub cubo FN, vel OX in XL, ad quam XL 
ita eft abfcilTa FN,vel OX,ut diameter FHad Parametrum 
FL.' Ergo patet QJ^D. 

c $ C H O L I V M. 

t * / * 

Hae autem c irvae Ellipfes vocentur, nam & in his qua- 
drata , vel cubi , vel ququadrata applicatarum , &c, defi- 
ciunt, a planis, velfblidis, vel planopknis , &c. quibus 
comparantur.- 

Quoniam verb & hae Ellipjes mdefinitae fufit,ideo nu- - ' 
meris ordinalibus eafdem de(ignabimus.Quare Apollonia-- 
na, vel quce oritur ex fe&ione primi coni, Prima hujus 
Prop . vocabitur, qua: verb oritur ex feftione fecundi co- 
ni f ecuuda hujus prop., & qua: ex tertii Tertia , & ita in 
infinitumeodemordine.- 

Nptandum hoc loco etiam eft , allatam pro his curvis 
denionftrationem unicam efle, atque omnino cum ApoF- 
loniana convenire paucis tantummodo immutatis , Ut fu*- 
pra diftum eft. 

PROPOSITIO XVII. 

(Fig. 14.)' 

Ztr Parabola prima prop. 8. quadrata applicfc 
tarum EC , FD funt inter fe, ut AE f AF abfcijfa 
a b tpjis. Infecunda vero ejufdem propof. Parabola 

cti bi 
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cubi applicatarum EC t FD,funt inter fe, ut ea- 
dem ah/ajfe AE, AF . In tertia autem ejufdem 
propojitionis Parabola, ququadrata applicatarum 
EC,FD funt inter fe,ut eadem abjcifsa AE i AF > 

& ita in infinitum in altioribus. 

Pro Prima Parabola , Parametro AG. 

£ EG quad: ad FD quad; ( prop. 8. bu*us & 

I 

JEquant; [ Reagkim fub AE , & AG ad Reftglum fub 
hae Rat. £ AF, AG(ii.) 

[ AEadAF,q.E.D. ' 

Pro fecunda Parabola , Parametro AG . 

[ EC cubas ad FD cubum (8.£*j 
JEquant. £ Solid.fub AG quad. in AE> ad folid: fub AG 
hae Rat. L quad: ia AFlS 2 .ii .] 

£ AE ad AF.Q-E.D. 

Pro tertia Parabola , Parametro AG. 

£ EC ququad:adFD ququad: ( 8. hujus & 

C y, 

Aquant.he[ Plplanumfub AGcub.in -AEad pipia: fub 
Rat. C AG cub.in AF. 

£ AE ad AF.QjE.D. . - 

PROPOSITIO XVIII. 

< Ff& 14* ) 

In prima Parabola prop. quadrata appl[ ea ~ 
tarum EC, FD funt inter fe , ut ab ipjis abfdfi * _ • 
AE t AF • In fecunda Parabola ejufdem j.prop°f'f ' 

ap , ' 
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'applicatarum EC , FD cubi funt inter fe , «/ 
fcifarum AE, AF quadrata . In tertia denique 
Parabola ejufdem propofitionis ita funt inter fe 
applicatarum ququadrata , ut abfcifsarum AE y 
AF cubi y & ita eodem ordine in infinitum . 

Pro pnraa Parabola,cujus P ammcterAG 
[ ECquad:ad FD quad.( 7 .. j.& y.btqus^ 

[ Rectglura fub G A, AE ad re&glum fub GA, 
JEqu. hac C AFfi. 6 .) 

Rat* [ AE ad AF. Q.E.D» 

Pro fecunda Parabola , cujus PararaeterAG 
v £ ECcufc:adFD<ub y.bujas) 

C Solidi fub GA in AE quad: ad folid: fub GA 
JEqu. hse C in quad: AFfj i.i i .] 

Rat. [ AE quad:ad AF quadiQT.D. 

Pro tertia parabola , cuius P aratret er AG 

£ EC ququad:ad FD qiiquad:( 7. 5.^7’ 9 .Fu jus) 
C- Plplan:.lub GA in AH cub: ad plplanum fub. 
JEqu. hx f GA in AF cub. 

Rat. [ AE cub: ad AF cub.QjE.D» 

PROPOSITIO XIX.; 

. . cFig.if.y 

Jn primis TJyperbolis propcfit.io. s & primis El 
lipfibus propof.i f. quadrata applicatarum DE J 
FG, ita funt adreSgla contenta fub lineis EB, 
EA, & GB^GA , ut Par amet er AC ad diametr , 
AB. In Hyperbola autem intellige , AB efse reflu 
inter oppfitas byperbrfas interceptam . Quadvaa 

ia 
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ta vero earundem applicatarum inter fe funtfut 
pr^ediffa reHangula inter fe. 

I n fecundis vero Hyperboli /, atque Ellipjtbut 
■ earundem propoftionum , cubi applicatarum DE, 
FG ad f oli da fu b AE,& quadrato EB,acfub AG 
m quadratum GB , ut AC Parametri quadratu 
ad quadratum AB, cubi verd inter fe . ut pradi- 
Sa/ilida. 

In tertiis denique byper bolis , atque ellipfibus 
earundem prop: r it a applicatarum DE , F G qu • 
quadrata ad plplana fub AE , & cubo EB , & J'ub 
AG in cubum GB , ut cubus Parametri AC ad 
cubum AB: ququadrata vero praditta , ut ipfa 
plplana, & ita in infinitum. 

Producantur DE ,FG donec occurant BCproduft* 
in punctis H,K;quare in prima hyperbola, & Ellipfi. 

L DE quadtad reaglum AE , EB ( io. vel r$. 

C bujur,& 7.5.) 

JEq.hs C Reaglum fub AE,EH ad reaglum fub AE, ' 
Rat. [ EB(i .6.) 

[ EH ad EB (4 .6.) 

C AC Parameter ad AB,& patet primum. , 

C GK ad GB (1.6.) 

[ Reaglum fub G/C in GA ad reaglum fub 

[ GA in GB prop.io.ve/ l^.bujus 
[ FG quadrad reaglum fub G A, GB 

Atque(alt(rnaudo)DE quadratum ad FG quadratum, ,ui 
reagjum fub AE , ‘EB ad reaglum fub AG , GB.QJE. 
fecupdo loco D. 

Infecunda byperbola,& Ellipfi. 

[ DE cub: ad folid. fub AE, in BE quad.fy.y. 

f & 10. vel i$. hujus) 

JEqu. hx [ Solid.fub AE, in £Hquad. ad folid: fub A tj 
Rat, [ “ in£Bquad. EH 
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£ EH quad: ad EB quad: 

£ AC quad: ad AB quad; QjE.primo loco D. . 
iEqu; hae £ GK quad;ad GB quad: 

Rat, C Solid: fub GK quad: in AG ad folid: fub GB 
L - quad:in AG( io.& i 5 hujus & 7. 5. 

C Cub:FG ad folid: fub AG in GB quad: 

Atc[\\Q[alternaodoljDE cub: ad FG cubum , ut folidum 
fub AE in EB quadratum ad folidum fub AG in GB qiu- 
dcatum.Q^E.ultimo loco D. 

In Tertia byperbola , & Ellipft . 

[ DE ququad:ad plpla:fub AE in EB cub:(7,5 * 
£ '' (b* 10, vel 1 $,bujus, 

-ffquant. £ Solid. fub AE in EH cub: ad plpl.fub Ai in 
hae Rat. £ EB cub. 

£ EH cub.ad EB cub. 

£ AC cub.ad AB cub. Q..E.primo loco D, 

£ GK cub.ad GB cub. 

£ Pipia: fub AG in GK cub. ad plplan. fub AG 
£ in GB cub. (7.5.6? 1 o, vel 1 5 hujus] 

£ FG ququad.ad plplan.fob AG in GB cub. 

Atque£fl/^r*a^o]DE ququadratu ad FG ququadra- 
tum, ut plphniim fub AE in EB cub: ad plplanum lub AG 
in GB gub.'Q.E/ultinjo loco D, 


• Tv 


PHOPOSIT IO XX, 


f <>.. 


1 C *i£- If. ) 


In primis Hyp er bolis prop.i u % & primis Ellip* 
Jtbuspropofi 6. hujus, quadrat a applicataru DE f 
FG itafunt ad re&angula fub AE , EB , G fub 
AG,& GB y ut Par amet erAC ad reSa AB,qua 
poBtas feftioncs interjacet > 6’ earundem applica* 

G ea* 


«f ■ 


o 
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tarum quadrata funt inter fe , ut prttdiBa re- 
B an gula. 

Infecundis vero Hyperboli ; , (S Ellipfbus ea- 
rundem propof.cubi applicatarumDE,FG ad f oli- 
da fub quadrato AE in EB , & fub. quadrato AG 
in GB, ut AC, ad AB, cubi applicatarum funt 
inter Je , ut pradiBa /olida, • 

In tertiis denique Hyperbolis , C Ellipfbus it a 
funt applicatarum ququadrata ad plplana fub 
subo A E in EB, & fub cubo AG in GB,ut AC ad 
AB, <3* ita eodem modo, in infnitum. 

1 Sj nyperibola , vel Elliplis prima fuerit,patet ex antece- 
denti. 

1» fecunda Hyperbolo , & EJlipji. 

[ p£cnb.adfolid.fubquad-AEinEB(7^. & 

L n&el 1 6. hujus) 

JEauant. [ Solid Jub A E quad.inEHad lolid. fubAE 
hw Kat. T , quad.ipEB 

C Etf ad EB 

[ AC ad AB QjE.primo loco D. 

£ GK adGB 

C Solid.fubCjKinqiiadiGA a£ i foW. Enb GB 

C in quad.G A ( j. $.& 1 1 .vel 1 6. hujus) 

C Cub: FQ ad fplid.fiil? GBio^juadXiA. 

Atque[alternandti]tiE cubus ad cubum FG,nt fofidum 
fub quadrato AE in EB adfolidumEub quadrato AG in 
GB.QJF.ultimolocolX ‘ ' ' 


Injty tia Hyperbolo, & EtlipR, 



J&toato. E tV - *> - AEinEB 
ive Rau £ 


AC 
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[ AC ad AB, & patet primo loco D. 

[ GKadGB. 

C Plapla.fub Gk in cub.GA ad Plplan. fub GB 

[ in cub.GA( 7 .S.&* i i.ue\ 1 6. hujus.) 

[ FG cub. ad folidrfub GB in cub.G A. 

ht<\\ic[alter nando'] ut ququadratum DE ad ququadra- 
tum FG, ita plplanuin liib cubo in EB ad pipia num 

fub cubo AG in GB Qjs.uitimo loco D. 

LEMMA. Fig.t 6 . 

ReHa linea AC inlefinita alpartesl^ bifaria 
dividatur in D 3 atque infra D y ad partes V Juma - 
tur quodlibet punftum , 5 , dico quadratum AB 
majtrem habere rationem ad reU angulum ADB, 
quam quadratum AC ai reftglum ADC . 

Quod Ji AC ita in D feffa fuerit , ut AD dupla 
Jit DQyCubus ABadfoliduf ub quadrato AD in 
DB in majori ratione erit y quam cubus AC ad 
fo liduwp fub quadrato AD inDC . 

Qubd enim quadratum AB maiorem rationem habeat 
ad reftglum ADB; qua quadratum AC,&c. ita patet. D i- 
vidatur AB bifariam in E; ergo reftglum AEB majus erit 
reftglo ADB;ac propterea in majori ratione erit quadra- 
tum AB ad re&glum ADB', quim ad re&glum AEB. Sed 
(4.2.) ut quadratum AB ad re&glum AEB, ita quadratum 
AC ad re6tgkim ADO. Ergo quadratum AB ari 1 f^lum 
ADB in majori ratione erit , quam -quadratum AG ^d 
reaglum ADC r QJ).E. . 

Qu6d verb cubuS AB ad (olidum fyb quadrato AD jn 
DC,8tc. majorem ratione habeat, ita patet,-Fiat ut AC ad 
AD,ita AB adAE,er£a Cexdo&ritra de Maximis 3 & Mini- 
mis) fulidum fub quadrato AE in EB majus erit foJkk>jfut> 

. ; * G 2 qu a . 


<. . 

J 
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quadrato AD in DZ> , quare in majori ratione erit cubus 
AB ad folidum fub AD quadrato in DB, quam ad folidum 
iub quadrato AE in E B . Sed ut cubus AB ad folidum lub 
quadrato AE in EB, ita cubus AC ad folidum fub quadra- 
to AD inDC. Ergo cubus AB ad folidum fub quadrato 
A D in DB in majori ratione erit , quam cubus AC ad fo- 
lidum fub quadrato AD in DC. Q.E .D. 

S C H O L \ V M. 

Eadem ratione fi AC ita in D fefla fuerit, ut AD fit tri- 
pla , vel quadrupla,8tc.ipfius DC demonftrabitur ququa- 
dratum, vel qucubum, &c. AB in ma/pri ratione tfle ad 
plplanu, vel plfolidum &c.fub cubo, vel ququadrato AD 
in DB , quam ququadratum , vel qufolidum,&r. AC , ad 
plplanum, vel plfolidum fub cubo, vel ququadrato AD in 
DC,& ita eodem modo in infinitum. 

I dem dicendum, fi A C ita i n D fe£ta fuerit , ut AD fit 
fuhdupla,vel fubtripla,&c.ipfius DC,nam hoc cafu cubus, 
verqiiquadratum,8cc,AB majorem haberet proportionem 
ad folidum fub AD in quadratfi DB, vel ad plplanum (ub 
AD in DB cubum , quam cubus , vel ququadratum AC 
ad folidum (iibAD in quadratum DC,vel ad plplanum fub 
AD in cubumDC &c.quod monuifle fufficiat. 

PROPOSITIO XXI. 

( Fig. 17. ) 

Si Parabola DEG prima fuerit prcp.$. bu]us, 
Jumtoque in ipfa quolibet f undo E 3 ducatur ab 
i^foEQ applicata ad diametrum DB , atque AD 
ht aqualis DC inter verticem , C ordinatam EC y 
reda, qua per funda A , E , ducitur, parabolav^ 
in pundo E tanget. 
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Sivero Parabola DEG fuerit fecunda ejufdem 
propoftionis, 13 DA dupla DC , relda AE tanget 

in punHoE . , • 

Si deniq; Parabola DEG fuerit tertia ejufdem 
propof.% . AD tripla DC , refta AE tanget in 
f ewper puntto E . 

E odem modo fi DEG fuerit quarta Parabola,® 
DA quadrupla AC, ®fi DE fuerit quinta , {& 
DA etiam quintupla DC , <3 ita in infinitum , 
A E erit tangetis- * 

Ex quolibet punfto G applicetur ad diametrum DB 
refla GB occurrens AE produfl»,fi opus k fuerit,ia pun- 
floF. : . . 

Pro Trima Varabola 

Quoniam itaque refla linea AC indefinita ad par- 
tes V Cefla efl bifariam in D.fumptnmque efl: RUnclura 8 
infra D ad partes V, majorem ratione habebit quadratum 
AB ad reflglum ADB,quam quadratum AC ad reflgluir 
ADC, & alternando , in majori ratione eiit quadratuu 
AB ad quadratum AC, quam reflglum ADB ad reflglm» 1 
ADC, vel ( i .6. ) DB ad DC.vel ( i J.buyss) GB quadra- 
tum ad EC quadratum . Ergo quadratum A B ad quadra- 
tum AC, vel (4.& 22 .f. quadratum FB ad quadratum EC 
in majori ratione erit, qu«km GB quadratum ad quadra- 
tum EC. Ergo quadratum FB majus efl [quadrato GB, 
ac propterca FG major GB : unde punftum F ent extra 
parabolam DEG. QjE.D. 

^ Pro fecunda Parabola. 

Quoniam refla AC indefiniti produfla ad partes V. 
ita in D fefla efl, ut AD dupla fit ipfius DC , atque infra 
D ad partes V fumptum efl punfliim B, cubus AB ad 
folidum fub quadrato AD in DB majorem rationem ha 
bebit, quam cubus AC ad folidum fub eodem quadrat* 
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AD in OC, & altern. cubus AB ad cubum AC majorem 
proportionem habebit, quim folidum fub quadrato AD 
in DB,ad folidum fub quaJrato AD in DC,hoc eft quam 
DB, ad DC, velji7 •tajus} quam cubus GB ad cubum 
EC.Sed ut cubus AB ad cubum AC, ita cubus FB ad 
cubum EC. Ergo cubus FG majorem rationem habebit 
ad cubum EC , quim cubus GB ad eundem cubum EC; 
ac propterea [iio.$.}FB major erit GB , unde patet pun- 
ftum F efle excra Parabolam. Q.E.D. 

, Pro tertia Parabola . 

Quoniam AD tripla elt rpfius DC , eodem modo ex 
Lemmate tfxrf.qiiquadratfi AB maiore habebit ratione ad 
ququadratu AC,livc ququadratu FB ad ququadratu EC, 
quam plplanum fub cubo AD in DB ad plplanum fub cu- 
bo AD in DC , hoc eft , quam DB ad DC , vel ( 1 7. bu- 
jut] quam ququadratum GB ad ququadratum EC. Ergo 
ququadratum FB ad ququadratum EC majorem propor- 
tionem habebit, quam ququadratum GBad ququadratum 
EC,*c propterea [t 0.5.] FB maior GB, 8c pun&umF 
extra Parabolam. QJL.D. 

PROPOSITIO XXII. 

(Fig.17.) 

Si Parabola D¥jG fuerit prima propofybujus, 
et in ipfa fumatur quodlibet punBum E quo 
applicetur EC ab diametrumDB abfeindens re - 
Ham DC y cui aqualis ponatur DA, & jungantur 
punfta A , E , re 8 a AEF^bac parabolam DEG in 
punfto E tanget - 

Si vero Par abolaDEG fuerit fecunda ejufdem 
propofcjibujus 3 & DC fuerit dupla DA , A\L erit 
tangens . 

Quod Jt Parabola DEG fuerit tertia , & DC 

/r/'- 
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'tripi aD A, AE erit etiam tangens , & ita eodem 
trdinc in infinitum. 

Si Parabola prima fuerit, demonftratum efl in antece- 
denti, AE parabolam tangere in puncto t. # 

Si vcrb Parabola fecunda fuerit prop^hujus, ita pro- 
cedet demonftratio. Quoniam AC indefinite P r0 ^^ 
ad partes V, ita fefta eft in D, ut AD fubdupla fit ipf us 
DC, atque in ipfa infra D ad partes V iumptum eft jmn- 
aum B, majorem rationem habebit cubusAB ac fo d un 
fub AD in quadratum DB, quam cubus AC ad lohdum. 
fub AD iir quadratum DC, atque a/ter m majori ratione 
erit cubus AB ad cubum AC, vel FB cubus ; ad cubum 
EC, quam folidum fub AD in quadratum DB , ad fol - 
dum lub AD in quadratum DC , vel quam quadra- 
tum DB ad quadratum DC , vel|i 
cubus GB ad cubum EC. Ergo cubus FB ad cubum E C 
majorem rationem habebit , quam cubus GB ad cubum 

ES , ac propterea [.0*3 ™ Wn*’ 
patet piinaum F.efls extra Parabolam. Q.D.t. . 

Si amem Parabola DF.G filent tertia pro|i.hums, eo- 
dem modo (ex lemmate aattced. ) qnquadratum AB ad 
STdratoqnadratum AC.five qnqoadmt- !™ 
dratoquadratu EC majorem rationem habebit , Pa- 

rianum fub AD incubum DB ad planopTamim fufi AD 
fn cubum DC,boc eft quam ququadJBB ad qutmad JJC, 
vel (18 Jjttjas) quam qtiquad. GB ad quqt““kEf f '? 
io majori ratione erit ququad.FB adququa . gjl 
quadratoqnadratnm GB ad quadtatoquadr • 

Jjo (to.j.J FB major erit GB , ac propterea punftnm k 

erit extra Par,bokm QiP.O, 

•T S C H o L I v M. 

Ex his, qux in medium attuli, facillima fe prodit ratio; 
«ua cuiufcumque Parabolx datae tangentes m dato pun- 
fto invemrcpoffibile effet, atque ackoeaomnu perage- 
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• 

rc> quae ab Apollonio hac de re tradita funt: oute quidern 
omnia filentio praeterire vifum eft , cCtn quilque proprio 
marte, nuUoque negotio perficere poflit. 

PROPOSITIO XXIII. 

(Fig* 18.) 

• , . v 

Si in prima HyperboU prop.io.^el prima EU 
lipjt prop. i j - .fumatur aliquod punftUm C , f»a, 
2»<? rfSrf / i ne a CD ad diametrum BD ordinati tn 
applicetur , & quam proportionem habent linea 
JBD,& AD interjecta inter ordinatim applicata 
CD y & fettionum vertices A , B , eandem habeant 
inter fe y BE y A\L partes diametri inter vertices t 
reCta linea EC conjungens punUum E in diame- 
tro y & punftum C in fetHone^feCtiones ipfas con- 
tinget. 

Quod Jt Hyperbola , aut Ellipjis fecunda fuerit 
ear undem pr opoji 'tionum ; omuibufque ut fupra 
per aCtis fi at ut BD ad lADjta, BE ad EA , re&a 
linea EC conjungens punffa E y C tangent fc- 
Siones ipfas erit * 

EtfHyperboUy vel Ellipjis tertia fuerit ea- 
rundcm propoftionum . , & fiat ut DB ad 3 AD y ita 
BE ad 4& 3 retta linea conjungens pantla EfC 
Jediones continget . • ' ' 

Sumto quolibet punflo in CE, ut F, ordinarim appli- > 
cetur FG ad-diametrurri BD, fettieni occurrens in H , & 
per A, & B ducantur AL , BM ad EF parallelae , & pro- 
trahantur CD, BM ufquedum libi mutub occurrantin » 
punfto K, ducantur etiam recht BCX, GQM^ igitur 
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(29.1. & 4.6.Jfimilia erunt inter /e triagula CBE.&XBA; 
iSCK,XCM ; BCN,XCO . Atque haec omnibus Hypcr- 
bolis , & Eliipfibus communia 1'unt. Sed 
* •. - . 

In prima Hy per hola , & E Ili p fi, 

£ Bk ad AN (4 .6.) ■ 

Xqu. h® [ BD ad AD (hyp.) , 

Rat. £ BE ad EA (2.6.) 

[ BCadCX 
[ Bk ad NX. 

Ergo (9.$.) fibi «quantur AN , & NX; adeoque 

£A^*/>™#?<).]Re6lglu ANX,five quadratum AN maius 
eft reclglo AOX(ex doflrina de Maximis , & Minimis), 
Ac propterea majorem proportionem habet NX ad OX, 
qti&m AO ad AN. 

{_Secundb.y& ad BM eft , ut NX ad OX; nam NO ad 
XM, ut OC ad CM, vel ut OX ad MBjergo ( alternando , 
e£r componendo ) erit NX ad OX, ut kB ad BM. Ergo f ex 
nota i.prsced.]KB ad BM in majori ratione erit,qu£mAO 
ad AN; quare reetglum fub xB, & AN majus erit retlglo 
fub BM, & AO. 

E)K?rr/0.lQupniarn AN ad CE, ita AD ad DE,& ut CE 
ad kB, ita ED ad DB, erit re&glum fub AN in tB ad qua- 
dratum CE, ut re&gium ADB ad quadratum ED . Quare 
re&glum ADB ad quadratura DE, ut reftglum fub KB, & 
AN ad quadratum CE. Sed reelglum fub kB , & aN ( ex 
not.2. ) majus eftreflgio fub BM , & AO. Ergo majorem 
proportionem habet rc&gjum ADB ad quadratum DE, 
quam reftglum fub MB, AO ad quadratum CE, vel oh fi- 
militudinem triangulorum , quiim reflglum fub AG , 8c 
GB ad quadratum GE. Ergo ( altem.) erit BDA ad BG A, 
vel fpropofitione t^huius) quadratum CD ad quadratum 
GH in majori ratione, quam DE quadratum ad EG , five, 
quam CD ad FG . Ergo [ 10.5. j HG minor eftFG,ac 
fropterea punotum F eft exira curvas. QJ).E. 

.. H Pre 
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Pro tertia Hyperbola,& EUipfi. 

Sit ES dimidium S ,item CV d mi lium VX,ergo. 

[ BK ad AN (4.6.) 

C BD ad DA (byp.) 

R qu. h® [ BE ad ES (2.6,& byp.') 

/ 2 at. [BCadCVf 4 6.) 

[ Bk ad tertiam partem X N 
Ergo fo.j.jXNtripla cV. iplius NA ac propterea 
(JSfot.Primo) Plplanum fub cubo NX in NA(fxiff- 
Slrina de maximis , & minimis) majus erit plplano fub 
ctibo OXin OA ; und& majorem proportionem habebit 
cubus NX ad OX cubum, quam OA ad AN. 

( Secundb) Ex ijs , quee fupr& demonftrata funt, cubus 
KB ad cubu MB,ut cubus NX ad OX cubu.£rgo(e»r »ota 
praced.) cubus KB ad cubum MB in majori ratione erit, 
quim AO ad AN: quare plplanum fub cubo KB in AN 
majus erit plplano lub cubo MB in AO. 

(Tertio) Ex fupra demon 11 ratis ita erit plplanum fub 
AN in cubum KB ad ququadratum CE , ut plplanum 
fub AD in cubum DB ad ququadratum DE. Quare plpla- 
num fub AD in cubum DB ad ququadratum DE" majorem 
rationem habebit, quim plplanum fub AO in cubum MB 
ad ququadratum CE,velqu^m plplanum fub aG in cu- 
bum GB ad plplanum GE . Undi (altem.) plplanum fub 
DA in cubum DB ad plplanum fub AG in cubum GB;vel 
(propofitinne 1 9.huius ) ququadratum CD, ad ququadra- 
tum HG majorem proportionem habebit, quam ququadra- 
tum DE ad ququadratum GE ,vel quam ququadratum 
DC ad ququadratum FG.£rgo ( io.y.jHG minor eft FC/j 
& patet punJium F ctfe extra curvas.Q.f.D. 
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p ROPOS I TIO XXIV. 

C Eig. l8 « ) 

Si in prima Hyperbola prop. i r. vel in prima 
Ellipjiprop.16. fumatur quodlibet punftum C, Ab 
eo qut applicetur C D ad diametrum ABy € quam 
proportionem babent refla B.D, A]f} interj efla 
inter applicatam CD , & /ebtionum vertices A,B; 
eandem habeant int&fe BE^E A partes diametri 
inter vertices j refla linea Ei* punfia conjun ■ 
gensycurvas inpunflo C tanget. 

Si vero byperbola,aut ellipfis fecun da fuerit ea - 
r uni em propofitionumy&fiatyUt DB ad dimidima 

partem ABjta BE ad EA;re8s EC byperbolam , 
autellipjim continget. 

Et Ji denique byperbola , aut ellipfis fuerit ter- 
tia earundem propofitionum } atque fit BD ad ter- 
tiam partem AD y ita BE ad AE ; refla EC tan- 
gens curvarum erit. Ita i » infinitum eadem ra- 
tione operandum erit. 

Omnibus enim , ut in prop. antecedenti , conftru&is, 
quando hyperbola, aut ellipfis eft prima, patet propofitum 
ex iis , quae mod 6 attulimus . Quando autem hyperbo- 
le, aut ellipfis eft fecunda,ita demonftratur . Ob finjilitu» 
dinem triangulorum, ut fupra . 

[ KB ad AN ( 4 . 6 .) 

JEquant. [ BD ad DA \hyp) 
h% Rat. [ BEad2EAC4 -6.J 
C|BC ad aCX( 4 .d.) 

, 1 EK> adfXN 
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' • ; propterea (7. $.) AN dupla erit ipfiusNX . Unde 

1 A fot.Primd.) Solidum fub quadrato AN in NX ma/us 
erit folido fub quadrato AOin OX;atqueadeo majorem 
proportionem habebit XX ad OX,quam quadratum AO 

ad quadratum AN. ' # i j 

(Secuvdd) Quo niam' ex iis, quae in anteced:prop. dicta, 
& demonftrata iunt, itaeflKBadBM , ut NX ad OX, 
erit KB ad BM in majori ratione , quam quadratum AO 
ad quadratum AN , ac propterea folidum fub quadrato 
AN in kB majus erit folido fub quadrato AO in BM. 

f Tertio ) Ita eft folidum fub quadrato AN in KB ad cu- 
bum C£,ut lblidum fub quadrato AD in DB ad cubum 
DE.Ergofex not.2.]folidu fub quad.AD in BD adeubu 

DE majorem proportionem habebit , quam folidum fub 

. quadrato AO in MB ad cubu CE, vel quim folidum fub 
quadrato AG in GB ad cubum G E. Ergo (a/rer/r.) folidum 
fub quadrato AD in DB majorem proportionem habebit^ 
ad folidum fub quadrato AGin GB, vel (20. prop. bu]*s) 
cubus CD ad cubum HG majorem proportionem habe- 
bit, quim cubus ED ad cubum £G, vel quam cubus CD* 
adcubumFG.Ergo (10.5.3HG minor eft rG,ac propterea 
punftum F erit extra hyperbolam,aut ellipfim. QJE.D. , 
Pro tertia Hyperbolo, aut Ellipji. 

Omnibus ut fupra conftru£lis , facillimi demonflrabi- 
tur AN triplam e(fe ipfius NX. Quare. 

[Kot.Primb) Plplanum fub cubo AN in NX majus erit 
pl plano fub cubo AO in OX, unde majorem proportio- 
nem habebit XN ad XO, quam cubus AO ad cubum AN. 

• ( Secundo ) Quo niam , ut fupra demonftratum eft, ita 
KB ad BM, ut NX ad OX, erit etiam ( ex not. aateced.) 
KB ad BM in majori Tatione, quam cubus AO ad cubum 
AN: quare plplanum fub KB fa cubum AN majus er’\t pl- 
plano fub MB in cubum AO. . «.< 

(Terti b)lta efc plplanum fub cubo AN in kB ad ququa- 
dratum CE, ut plplanu fub cubo AD in DB ad ququadra- 

0 tum 
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tum D£ Evgoiex not.i.praced.^phnum fub cubo AD 
in D3 ad ququadratum DE majoreratione habebit, quam 
plplanum fub cubo AOin MB ad ququadratum CE , ve 
quam plplanum fu b cubo AG in GB ad ququadratum GE 
£rgo ( alternando ) plplanum fub cubo AD in DB ad pl- 
’ planum fub cubo AG in GB,vcl ( 20 Jbtuus) ququadratum 
CD ad ququadratum HG majore rationem habebit, qu^m 
ququadratum ED ad ququadratum ECr,five qiukm ququa- 
dratum CD ad ququadratum FG;ac proptereaFG (io.y.) 

' major gric HG.Unde punflum F erit extra propofitas cur- 
vas.Q.E.D 

S C H O L 1 V M.' 

Atque quatuor his propofitionibus ea omnia demon- 
iirata lunt , quibus ad inveniendas tangentes omnium 
Parabolarum , Hyperbolarum , atque EHipfium opus 
eft. Quae cum literis mandaflem, in ea incidi , quae 
habentur in Geometrica Exercitat ion e ardinalis Mi- 
chaelis Angeli Riccii, eximii fan£ GeCoetrae ; in qua 
ea qua; ad tangentes fpe&ant , methodomparhm h mea 
diverfa explicata offendi . An ver6 iniis, quae medita- 
tum fe ait de infinitarum curvarum genefi, quidquam cum 
meis inventis commune fueram divinare no pofsum;nul- 
lus fiquidem,quem fciam , illa vidit unquam; nec latis ex 
eius verbis colligi poteft; ait enim loco citato : §>ua- 
re pergimus ad reliqua ufum praftantiffimum ha- 
bentia ad inveniendas plurium linearum tangentesfigu - 
irarum centra gravitatis quadraturas^ ad ali a, it em 

multa , qua jufio fervamus operi ; ubi dabimus novam fo- 
lidorum conicorum feriem , qui feffi exhibent in finit at; 
uti vocant , byper bolus , infinitas parabolas % infinitas el- 
lipfes , & analogiam fervando circulos etiam infinitos . 
Maximi autem laetarer, fi quid mihi cum tanto vi- 
ro commune effet . Quid enim mihi iucundius accidere 
poffet , qu&mep fub prima iuventute excogitaffe,qu?e 
viro do£tiflimo,/amque feni, in mentem venifient ! 

PRO- 
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p r o b l. 1 . 

Fig- 19. 

S it data retia AB, qua debeat ejfe diameter cui 
jufcumque ex parabolis , ita ut AJit vertex y Pa~ 
rameter autem retia Z , applicata autem in dato 
angulo y oport et qucefitam parabolam in plano y in 
quo eji retia AB y delineare . 

in fubietto plano, in quo eft AB, excitetur planum ipft 
perpendiculare incedens per re6Um AB, quod fit FDE. 
Tum in fubiefto plano ducatur re£ta VA faciens cum 
AB angulum VAB cequale dato, vel ipfius ad duos reaos, 

complemento . Ex punao deinde A in plano in fiiblimi 

agatur reaa AC faciens cum AB angulum OAB aequalem 
duabus tertiis duorum reaorum, & ponatur AC aequa- 
lis datae rea* Z . Tum fupra AC in plano in fublimi, 
conftituatur triangulum acquilaterum DAC ; & per VA, 
AC ducatur planfi, in quo deferibatur circulus AOC, aut 
primus, aut fecundus, prout opus fuerirccuius qui de circu- 
li diameter fit AC.Vertice deinde D, circulo AOC, conus 
deferibatur DAOC indefiniti produaus ad partes EF 
& per punaum B in plano in fublimi ducatur reaa FBfl 
parallela ipfi aG; item in fubieao plano ducatur reaa 
GBH parallela ipfi VA. Ergo [ i $.» 1 .]planum per reflas 
GH,FE paralleli! ?rif. plano AOC, ac proptejea[ 4 ./;*j»j][ 
feaione faciet ;n cono ADC produ6to ertifde naturae, atq; 
eft circulus AOC. Quia igitur planfi in fublimi DFE per- 
pediculare eft ad fubieafi planum, in quo eft AB, reaa CA' 
perpendicularis erit ad VA,& quoniam V A ipfi GB, 
FB ipfi CA parallela eft,erit(io.i i.) angulus F BG reaus- 
Planum autem fufeieaum leaionem faciat GAH . Dica 
hanc efle parabolam quxfitam iuxta.defcriptum circulum. 
Sit enim circulus FGE fecundus, ita fohdem fub qua. 

w * « ’ - - l _ . 
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drato EB in BF fit ecquale cubo ordinat® GBjdico feflio- 
nem GAH fecundam Parabolam prop.8,huius fore. Quo 
nia enim fecundus conus DFE fectus eft plano per axem, 
& per diametrum AC , •fiye ( $.bu\us ) FE,fecatur item 
(£y/>.)akero plano GAH fecante bafim coni lecundfim re- 
flam lineam GH, quae perdendicularis eft ad diametrum 
FE,& feflionis diameter AB squidiftat DE uni laterum 
trianguli per axem, nam angulus CAB aequatur angulo 
ACD;quilibet enim xquatur duabux tertiis duorum reflo 
rum;erit feflio GAH parabola fecunda prop.8. hujus , cu- 
ius vertex A , diameter AB , applicat® autem omnes ipfi 
GB parallelae in dato angulo.Parameteraute erit refla li- 
nea, ad cuius quadratum ita erit quadratum DA , ut cufr. s 
FE ad folidum fub quadrato DF in DE, fed cubus FE ®- 
quatur folido fub quadratoDF inDE.Ergo quadratu D f 
aquatur quadrato Parametri, quare DA,vel (hypi) AC - 
Ve Z erit Parameter. Unde faflum eft. Q.E.F. 

P R O B L. II. 

Fig. 20. 

Data reSa linea AB in plano FBH y Hyperbo * 
lam quamcumque in eodem plano invenire y ita ut 
data AB Jit -diameter inter oppojitas Hyperbata* 
interjetta , Parram et er autem Jit data reSa BC : 
applicata verojint iit angulo dato VB A. 

In fubjt flo plano FBH excitetur planum perpendicu- 
lare IDO, atque ex punfloB erigatur in quolibet angulo 
refla BC sequatis Parametro, jungaturque AC. Tum in 
plano in fubiimi IDO ducatur refla DE parallela ipfi AB, 
itaut ®qucntur BE , ED , quod ita faci I£ eft , ut demon- 
ftrationem rfferre necefie non fit, jungaturque BD.Dein- 
de in fubieflo plano FBH ducatur refla VB datum ar> 

gulum 
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jys dianiefer Ht BC t Tum verticp P‘, bafi autem circulo 
p$.C| coniis ^elcribatjif pBSC i nddinit£ produ&us ad 
partes I, p. Dico conum talem, e fle* ut fe&io facta 

lnipfoi plano FBH fitquxfita hVpttbote ,*ciijusdiame- 
«erBA, Faramcter Btj y ‘applick* atitem in dato 
angulo . f q • . j . x , 
i Oporteat enim quaehtain Hyperbolam eflfe fecundam 

g ropof i j.frujySy. * / T '. h it ' : 1 • • 
it itaque circulus BSC fecuncfiis • ita- yjt fqHdunr Kbb 
quadrato BE in EC sequetur cubo 'applieattr SE*. 
Tum fumpta quolibet punfito ipfra^ , ut G . Ducatur 
in plano In filblimi reftaiGO piitllela BO; item in fub- 
je£to plano reftaFGH parallela VB^ Quoniam itaque 
FG ipfi VB, & IC&pfl pafallala^rt; drit [ 1 5. 1 1.] pk- 
jjuqv du^tyqi per IO, FG parallelum planp baCs coni 
prpptereaj [4. huius] clrcuftifti effiCiet^jufcieV 
,q»jud$rq riatiircpi ataiieeflrtprcilfas ffiWBFj 1 citius dMrhe«Cr 
_crit IO„ Item- quii pUnum IDO re&um^ett ad planum 
_,FBH,erit BC perpendicularis ad reftaUrBV , duare (jfdi 
.a 1,3 F$ e^etiam perpendicularis acHO.il ide folidwm 
v fiibquaqra^qltj in GO aquabitur cupo reftee FG, Quot 
-p^an^itaqueeonus 'fecundus DIOTeca tur p h n 6FM O^per . 
^axpmi'8^per diametruni I(>, J ftdattir 8z alterd piat 
flW * .feodonfeni-ftciente FBH, tjitnt^diamfeter BG 
• las^ijdjftat^^.Jre^setJNIl cohi vertibd *d'dfoh»krani 
. Jfejl? IP> erit fe&io FBH’, qua; byberbola 'dicitur^ 
£Uj'u? <EarnefereritBG ver6 intefoppofitaS hyper- 
Dolas mteriicltiir, efli ie&a^AB , l, Qu 5 d VeHfdk fecunda 
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propterea fe&io NLQfccundus cirailus erit. Quare fo- 
lidum fub quadrato NR in RQ.aquabitur cubo ER. 
Quoniam autem [ex hyp.]DE aquatur EB,erit etiam [4. 
6.]BR aqualis RN; unde folidum fub quadrato abfcifl» 
BR in RQaquabitur cubo applicata RL % At folidfi fub 
quadrato abfci (Ta bR in RQeft id, quod continetur fub 
quad rato bR in bC, vel[34.i.] RP, una cum, alio. Iplido 
lub eiufdem abfcitfa quadrato iri ¥*Q;ad quamPQfta eii 
abfciflaBR, vel CP , ut Ab ad bC. Quare [1 i.bujus} 
fe£li o FbH hyperbola fecunda prop.iTjTerit, cujus Pa- 
rame tersG , applica?» vei^iadato angulo VfeG , vd 
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iUM hujus problematis folutionetn diyeriajri ?b 
S^j Apolloniana inveftigarem>fh aliam veritatem i.n«- 
ilere mihi contigit, videlicet fi.eyi ppfle } utfefUoCyim^ 
d r ica iit etiarp-EUiplis quacumque>modo di verlo* ,V¥*' 
lindros imaginemur bales habctcs circulos fupra.CJtpbn» 
jtos. Quare lubet propofitiiro foly ere problema, coms,at- 
•uhc cylindris adhibitis^ ab hrs enim,qu» afferamvqua S 
pauca, qua de quorumcumque cylindrorum fettiombUS 
dici pofluntimanifjefti apparebat . Hoc autem P^montre 
inutile non erit, fi cylindrus, quemcuque circtiKi pco > baft 
habes,plano ipfisbafibus. parallelo fecetur,hftionecHeas 
culum eiufdem quidem natura, atque funt bafium dir^. 
Id autem exipta cylindri geneij patet . Hoc ltaqufe prpr 

^Operteat datis duabus rMs lineis A^yACEU 
Mitfitn quamcumque invenire, cuius dtamtter Jit 
'jiB, Par amet er AC, applicata indatis anguljs 9 
oporteat autfm inveniendam EHipfiw ejpnttfja? 
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In fubieclo plano, in quo eft AB, excitetur planum pe r-' 
pendiculare D£B, vel(/g # 2 j.) DABC;in hoc deinde pia* 
ho in fublimi ducatur refta BO, quemlibet angulum fa- 
ticns cum AB , fitque BD «qualis BA,iungaturque DA 
Tum ex punfto A in fublimi plano ducatui AG paralie la 
BD, atque aequalis dato Parametro.iungaturque BC. A ut 
itaque refbe DA, BC fupra AC, aut infra convenient, a ut 
parallela erunt. Si conveniunt, du&a BG in dato plano 
Faciente datii angulu cu AB, aequalem dempe ei, que appli- 
cat* conftituunt,per reftis BG,DB planu ducatur DOB, 
in quo circulus deferibatur, cuius diametet DB,mxtaEllip- 
fim qu*fitam . Vertice deinde E, circulo DOB, conus de- 
feribatur EDOB.Si autem non conveniut re&« DA,BC 
in plano DOBG circulus DOB deferibatur, cujus diame- 
ter DB, & fiiper hunc circulum Cylindrus conftitua- 
tur, cuius latera reft* DA, BC . Dico feftionem AL8 
fatta k fubie&o plano , in quo eft AB , in, conis 
Ellipfimefle , cuius diameter AB, ParameterAC appli- 
cata autem in dato angulo.Oporteat enim quafitam Ellip- 
fim elfe fecundam propofitionis 1 6 .brt]ut, Circulus DOB 
huius fit natur*, ut folidum fub quadrato DT in T B ae- 

J uetur cubo TO.Et fumto quolibet punfto in fe6lione,ut 
„applicetur refla LI ad diametrum A B , & per I ducatur * \ 
SV parallela DZ?,& per SV,LI planum ducatur , quod pa- 
rallelum erit plano DOZ?;etenim LI parallela eft BG , ac 
propterea fe&io SLV circulas erit eiufdem natur*, atque 
eft bafis circulas, cuius diameter SV . Item quia planum 
DA CB re&u eft lubieflo plano ALB y erit GB perpendi- 
cularis ad DB , ac propterea (io.i i. ) &LI perpendicula* 
riserit ad diametrum SV, atque adeo folidum fub qua- 
drato SI in IV aquabitur cubo applicata IL . Quoniam 
autem ut eft C^.6.)DB ad i? A, ita eft SI ad IA,& D B (byp) 
aquatur BA ; ergo SI aquabitur IA , unde folidum fub 
quadrato abfciflT* Af in IV aquabitur cubo applicata LI. 

Sed folidum fub quadrato abfcilfa Alin IV aquatur foli-. 
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do fub eiufdcm abfeifT*- ^ I quadrato in AC, minus. foljdo 
fub ejufdem abfciff* AI jn AF ,ad quam AF ita eft ab- 
fcifla AI ,ut diameter B A ad A£I. £rgo ( i6.bujus) patet 
fe 6 t ionem ALZ? in utroque cpno EBD , Jejjipfim io. 
prop.bxjtw eflp, cuius diameter AD, Parameter AC. ap- 
plicatae (autem in dato angulo A£Gi, nam LI parallela eft 
ipfi B G; quare fa£tum erit, 'quod erat faciendum. 

Sectio autem in cylindro AL'CB fa£ta fecundus 
circulus erit, quandoquidem folidum fub quadrato AI ,in 
IV aequatur folido fub quadrato AI in I B. Quarti folidum 
fub quadrato AI in IB aequabitur cubo applicat* IL , & 
patet fieri pefle u$- fc&io cylindri Icaleni fit etiam cir- 
culus ejufdem natur», atque eft. circulus bafis. , 

Ita autem ex cylindro iMpfit quacumque ervi poteft 

Sit, ut fupra.in plano, in qqo efl Ai> deferibenda fecun- 
da ellipfis prop.i 6 .huiu$ ; cuius diameter fft A B, paraipe- 
ter AC applicat;* in dato angolo AB G . In plano , in quo 
eft Ai5 erigatur planum perpendiculare DF£A incedens 
per datam AB. Tpm fiat ut CA ad Z?D , ita B D quadra- 
tum ad BA quadratum, & conne&atur B D ad quemlibet, 
angulum cum,A£ in plano in fublimi. Item per BD ,BG 
ducatur planum DO B, in quo dplcribatuf circulus DO 
cujus diameter DB, ita ut folidum iiijb quadrato DT in. 
TB .sequetur cubo applicat* TO. Deinde fuper hunc cir-.. 
culum conftruatur cylindrus DATB, cuius unum laterimju 
fit re£ta,quse jungit punfta DA.Dipo fubje^um planum, 
in quo eft A2?,fe&ionem facpre AL£,qiix fecunda ellip- 
fis erit, ita ut tubus cuiufcunjique applicat* DI aequetur 
folido fub ^bfciff» AI quadrato in AC, mlqus fb§3o fujjT 
eiufdem abfciftae Ai quadratq inJR^C , ad quam eandem- 
habet proportionem abfeiffa Aliquam diameter AB ad,. 
AC.Sumpto quplibetpunfto ,ab ecclem applice- 
tur LI, & per I in fubiecto plano ducatur S V,er^o( 15 1 1 ] 
planum per SV, IL parallelrtm exit plano bafis cy Imdri 
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DQB, unde feaio SLV cuculus erit eiufdem naturae, at- 
jqueeft bafis circulus, atque [ic, * > • ] LJ perpendicularis 
'erit ad SV, qu* SV erit.diameter circuli , unde Iolidum 
fob q^drato Sl in IV aequabitur cubo 1L . Quare cocjr 

' C inI Q 

[ BI ad IQJ4.6.) 

JPquant. [ BA ad AC(byp-) 

Eae Rat. [ AB cub.ad-.DB cub^ ^ 

[ AI cufcad TS cub.( 3o.lih6.Er/cl.B0rel. 

[ AI quad.ad IS quad: plus AI ad IS (4.6.) 

[ AI quad: ad IS quad.plus BI ad IV. 
r Solid.fub AI quad.in BI ad folidrfub IS quad; 
[ inlV. 

Ergo [7.5.] Ebi aequantur folidum fub quadrato AI in 
IQ, & folidum fub quadrato SI rn IV,cui (®r/»r/«f)aequa- 
tur cubus ILj Ergo patet Iolidum fub quadrato abfciflae 
AI in IQjjequari cubo applicatae 1 L . Sed folidum fub 
quadrato Ai in IQjequatur folido fub quadrato abfcifTce 
IA in AC, minus folido fub quadrato eiufdem abfciflae 1 A 
in RC, ad quam RC eandem proportionem habet abfcif- 
fa s4 \ , vel QR, qu&m diameter AB ad AC. Ergo patet fe- 
ftionem ALB effe ellipfim propofitionis 16. huius , cuius 
diameter eft AB, Parameter Ac, applicatae ver6 in dato 
angulo ABG.Q.E.F. 

Atque haec latis fint ad ea omnia demoftranda , quae 
de quorumcumque cylindrorum feflionibus dici poffunt; 
tam cum lectio tt circulus, quam ellipfisiquicumque enim 
ea ben£ perceperit, quae de elliplibus prop.i 5.14.1 16, 

huius fupra demonflrata liint, facillime , & haec intelliget; 
etenim & ipfa demonftratio in omnibus elliplibus tam 
prop.i 5.,quanj prop.i 6,huius> eadem feie eft,atque a mo- 
do allata deduci potelU 

Qtiar^ non folum Apollonius long£, lateque Promotus 

mihi 
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mihi eft, fed Serenus ipfe, quod ultimas laudis no efle, vel 
iplos detra&orcs fateri omnino necefliim eft . Maximas 
interim eis gratias ago , quandoquidem ipfis me fals6 cri- 
minantibus impullus,ea peregi , quae nunquam fieri poflfe 
putaveram , videlicet , ut ex horum , quos inveni , cono- 
rum fe&iortibus tam elegantes haberi pofient cujufcum- 
que generis curvas. 

FINIS. VI 
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